. 
مزكرة الحم والألخصاء الصف التالت الاأعرارک الفصل البراسى الكانى 


لوحدة الأو 
اعاالات 


MO e : ۰‏ .. ا 
(۱) حل معادلتین من" الډرجه الاولی فئ متغيرین جبریا وبیانيا 
(۲) حل معادلة من الدراجة الثانية فى مجهول واحد بيانيًا 


1 © 
وجبریا ۵J‏ 
(۳) حل معادلتین فی متغیرین|إحداهما من الدرجة الأولى 
والأخرى من الدرجة الثانية . 
)٤(‏ تمارين على الوحدة 


ر : | 
ل مننړک توجبه الرباضباتف )١(‏ اعراو ا کک 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الكالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


حل معادلتين من الدرج ج الأولى 


فی متغیرین جبریاً و بیانیا 


تمهيد : نعلم أن : 
(۲) المعادلة : هى جملة رياضية تتضمن علاقة تساوى بين عبارتين رياضيتين 
(ب) المعادلة : ۳ س + =١‏ ة١‏ من الدرجة الأولى فى متغير واحد 

(ح) حل المعادلة : هو التوصل)إلنى قيمة المجهول ( الرمز ) الموجود بالمعادلة 
(۶) خواص علاقة التساوى ؛ - © 

إذا کان ۲ › ب » ح ثلاثة أعداد اف ٠‏ ط > صہ "' فان : 


)١(‏ الإضافة ۽ اذا کان : = ب قان : ( + ح = بپ +ح 
فمثلا : إذا كان : ١اا‏ فان : = ؛ (بإضافة ١‏ للطرفين ) 


(۲) الحذف : إذا كان :ي" = ب قن >= ب - > 
فمتلا : إذلإكان»: + ۲= ۷ فان :"= ؛ (بطرح ۲ من الطرفين ) 


)۳( الضرب . اذا کان 
فمثلا ؛ ٠‏ إذا کان و = 


o:‏ فان :× = = ب × ح 
٠۲ =‏ ( بضرب الطرفين × ۳ ) 


)٤(‏ القسمة : إذاكان = .فان : "+ ح= بده > حیث : ح £ صفر 
فمثلا : إذا کان ہ ‏ = ١١١‏ فإن : ۲ = ۳ (إقسمة الطرفين على ١‏ ) 
>- () المعادلة : ' س + ب ص اح دآ حيث : ٠‏ ابد ثوابت 
تسمى معادلة من الدرجة الأول آفی متغيرين هما س › ص 
(ب) حل هذه المعادلة يعنى إيجاد مجموعةالأزواج المرتبة ( سي ص ) التى تحقق CC‏ 

المعادلة بحيث تكون مجموعة التعويض هئ : ع × ع مالم يذكر#خلاف ذلك 
فمثلاً ٠‏ لحل المعادلة س + ص = ١‏ 
باستخدام خواص التساوى يمكن وضع المعادلة على الصورة : 

س = ٦‏ - ص أو الصورة : ص = ٦‏ - س 
و باعطاء قيم للمتغير بالطرف الأيسر يمكن حساب قيمة المتغير بالطرف الأيمن 


کما یلی : فی الصورة : س = ٦‏ - ص [ 
عند ص = ۱ س = )١٠٠١( .. =١ ١‏ يكون حلا للمعادلة 


عند ص = ؟ س ۵ 
عند ص = ۳ سس ٣۳ ٦=‏ ا 
: 
)۲( أعراد /عادل 1 


مننړک دوجبه الرپاضبات 


ط 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
عند ص = رأ ه ° س = ٦‏ بآ ہ 
ol - ٦(‏ ا6 ( يكون حلا للمعادلة 


عند ص = د یں = کے ے = ے0 


١١ (‏ ) يكون حلا للمعادلة oT‏ و هکذا 
(ح) مثل هذه المعادلة يكون لها عدد لا نهائى " غير منته " من الحلول 
و يمكن أن تكتب مجمواعة حل المعادلة على الصورة : 
مجموعة الحل = إ س »ص ) : س = ٦‏ - ص ) 
( ء) كل الأزواج المرتبة التى تكو أحلاً للمعادلة يمكن تمثيلها بنقط على المستوى 
الإحداثى و بتوصيل هذه النقط نحطل على الخط المستقيم الذى يمثل المعادلة بيانياً 


KNN KNN 


مذاال : أوجد مجمواعة حل المعادلة : ج _ ص = ° 
الد ل 
نكتب المعادلة على الصورة :ض = ؟ س “٠‏ 


¢ 
بوصح س = ۱ .ص9 [ 
(١۰۱-؟)‏ يكوان حلااللمعادلة 
بوصع س = ٣‏ ص = ۱ 
a e‏ 
)۱٤٣(‏ کون خلا لپچچه SBBBBEA Yh:‏ 


برسم المستقيم ل المار بالنقطتين,الممظتين للزوجين المرنبين ا | 4 # ]|| 
)١١۳١( » )۳-۰١(‏ نجد أن كل نقطةر3 ل تمثل حلا للمعادلة 
أی أن : المعادلة : > س ص = هه لها عددالا نهانى من الحلول,, 


KNN 


إذا كان لدينا المعادلتين : 


س + بپ ص + ھ , = ۰٠۰‏ .۰ ام س + بپ ص + ہہ = ٠.‏ 
فان حل هاتين المعادلتين معاً يقصد به إيجاد الأزواج المرتبة التى تحقق فق کلاً منهما فی 
آن واحد لذا يسمى حل معادلتين آنيتين من الدرجة الأولى فى متغيرين 


و نحصل عليها من تقاطع المستقيمين الممثلين لكل منهما حيث تكون نقطة التقاطع 
هى الحل المشترك للمعادلتين 


منئړک وجبه الرباضبات )۳( أعراد ٠‏ /عادل 7 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
مثا ال : أوجد مجموعة حل المعادلة : ص = ۲ س - ۳ » ص = س-١‏ 


الد لل 
لتمثيل المعادلة الأولى بیانياً بالخط المستقيم ل , نكون الجدول LLL‏ 
SERBEN‏ 
SEER SESEVEUS‏ 
SEHEK EDAREE‏ 
l/l) |‏ 
ا 
® 
لتمثيل المعادلة الثانية بيانياً بالخط المستقيم لم نكون الجدول التالى 
ص = ں١‏ ) 1 TY‏ 
IIIA lllIl|‏ 
KERE‏ 


و نرسم كلا من المستقيمين على نفس المستوى الإحداثى نوجد نقطة تقاطعهما فتكون هى 
مجمو عه الحل مجموؤعه الحل = إ (؟)» ١م‏ ؟ 


کا کی کک کی کی کی کا ر کا کا کا کی کی کی کی ا ا 


مت" ال ٠‏ أوجد مجموعة حل المعادلة . س + صل ه > س - ص = ۱ 


@ 
ا ل 

لتمثيل المعادلة الأولى بيانياً بالخط المستقيم ل , نكون الجدول التا 

ود ب 
س | + 9)١‏ 
_ ص | ٩ه‏ | ٤‏ | ۰ 

STN 
لتمثيل المعادلة الثانية بيانياً بالخط المستقيم ل , نكوان الجدول التالى : | | إا‎ 


و نرسم كلا من المستقيمين على نفس المستوى الإحداثى نوجد نقطة تقاطعهما فتكون هى 
مجموعة الحل 
". مجموعة الحل = (۳ء۲) ؟ 


کک کی کی کی ی ا کی کی کک کی کی ا ر ا ر ا کا کی کک کی کا کی ا از کان کی کا کا کا کان ا ر کا ر کا کان کا کا کی کی کا کا ا کا کا کی کی کی کی ا ا 


مننړک توجبه الرباضبات (£( أعراد م /عاو 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
مث؛٤‏ ال : أوجد مجموعة حل المعادلة : س + ص = ٠١‏ »س + ص =۷ 


آ ا 

لتمثيل المعادلة الأولى بيانياً بالخط المستقيم ل, نكون - 
الجدول التالى : a‏ 
ار 8 
Iw‏ 2 
ص | ۰ | 1 |@ ا 
Emm ESSE 3‏ 

لتمثيل المعادلة الثانية بيانياً بالخط المستقيمال, نكون ‏ | N9‏ | ا 
کی کا INSEL‏ 
ص ۷ں TITTIES‏ 


و نرسم كلا من المستقيمين على نفس المستوى الإحدائثى نوجد نقطة تقاطعهما فتكون هى 
مجمو عة الحل . مجموعة الحل = إ (۳ › ٤‏ ر 
NNN NNN Nok‏ 


SERRRKEIK Xa. : حالات خاصة‎ 
TIZ NOT eg 
mHENRRK MARY) : المستقيمان متوازيان‎ - 
TI A = مجموعة الحل‎ 


1 | | | lal PRIN 
SEBEBI IH 
ا“‎ 2 
1/1 VI Zl || 
او‎ 


تساوى أو تناسب معاملى المتغيرين|فى.المعادلتين 
ميلا المستقيمان متساويان 
متال : 
ص = ۲ س ۳ ۰ ۲ ص = ٤‏ س + 


> المستقيمان منطبقان : 
تساوى أو تناسب معاملى المتغيرين فى المعادلتين 
و كذا تساوى الحد المطلق فى كلا المعادلتين 


منئړرک توجبه الرباضبات (۵) 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


س + ۲ ص = ۲ ۰ ۲ س + ٤‏ س ١=‏ 

توجد طریقتان هما : 
-١‏ طريقة التعويض : و فيها نستخدم إحدى المعادلتين لإيجاد أحد المتغيرين بدلالة الآخر 
ثم نعوض عنه فى المعادلة التانية فتحصل على معادلة فى متغير واحد و بحلها 


نحصل على قيمة هذاألفتغيرٍ ثم بالتعويض فى إحدى المعادلتين نحصل على 
قيمة المتغير الاخر 


6 طريقة الحذف : و فيها نجعل مخالى أجد المتغيرين فى المعادلتين كل منهما 
معكوساً جمعياً للآخر و باجراء عملية جمع المعادلتين نحذف هذا المتغير ثم 
بالتعويض فى إحدى المعادلتين نحصل على قيمة المتغير الآخر 

e E HE E EE E E E EE E EE E E E E HE E EE E E E E HÊ E E E E E E EE e e E E E E E E E E E E E E e E E 

مثاال : أوجد مجمعة الحل المعادلتين ٣‏ 

؟ س + صد ہ )١(‏ 

السال 

أولاً : ( طريقة التعويض ) 4 

من المعادلة )١(‏ صا= =۴ س 

١= س‎ ۲٢ +١ س )=۱ سس‎ ۲ -١۹(- سس‎ ٠ 

۳ س _ ہ١‏ = ا١۱ ۲٣‏ س 3ة ٠“‏ س = 
£ 

بالتعويض فى المعادله )١(‏ .. ؟ × ؟ * ص ١=‏ .. مجموعه الحل = إ(؟۲١١)؟‏ 

® »* * + ٦ 

ثانيا : ( طريقه الحدف ) 

" واضح أن معاملی ص فى المعادلتين 9ل منهما معكوساً جع ل5 
بجمع المعادلتين )١(‏ › (؟) 
ینتج : ۲ س + ص = ٥ه‏ 
س صدا 
.۳ س =“ س = 


بالتعويض فى المعادلة )١1(‏ .. ۲ × ۲ + ص د١‏ 


. مجموعة الحل = إ ( ؟ › (١‏ ؟ 
eh et )١(‏ 


بالتعويض» فى المعادلة (؟) 


منئړرک توجبه الرباضبات 


ط 


مذكرة الحم والألحصاء الصف التالت الأعرادک الفصل البراسى الانى 
٤‏ ہس + ۳ ص = ٦‏ () > س - ٢۲ص‏ =۷ )؟( 
الد لل 
بضرب طرفى المعادلة (؟) × - ٤‏ فتكون على الصورة : 


٤‏ / س + ۸ ص = -۸؟ 
> المعادلة )١(‏ هى : ٤‏ + ۳ ص = 1١‏ بالجمع 


® ١۱۱ص‏ = . ص = 
بالتعويض فى المعادلة )١(‏ کاس + ۳ × =" 
٤اس‏ = )۱ س = ٣‏ 


. مجموعة الحل =[(۳ء-؟ )؟ 
حل اخر 
بضرب طرفى المعادلة(ا) × > فنكوڻ قلى الصورة : ۸ س + “٦‏ ص= ؟٠‏ 


> بضرب طرفى المعادلة(؟) × +٣‏ فنكون على الصورة: ۳ س - “ص =١؟‏ 


بالجمع ۱١‏ س = ۳۳ ۸× سس 
بالتعويض فى المعادلة ٦" = ص٣ + ٠١٠١ )١(‏ 
٣ “E‏ ص = ١‏ ف ص = ٢‏ 


مجموعة الحل = † ( ۳١-؟‏ ) !؟ 
ملاحظة . ۴ ® 
يمكن التحقق من الحل و ذلك بالتعؤيض عن قيمة كل المتغيراينَ فى المعادلتين 


کالتالی : نضع س = ١ ٣‏ ص = س 3 


û» . 
: )١( گی المعادله‎ 


الطرف الأیمن = ٦ = ٦ ٠١) > × ۳ + ۳ × ٤‏ دالطرف الأبسر 
فى المعادلة (؟) : الطرف الأيمن = ۳ - ؟ × > = ۷ = الطرف الأيسر 
( ۰۳ - ؟ ) يحقق كلا المعادلتين 


نک کی چ کی کک ر ا کی کی کی کی کی ا ا ر ا ای ای ا کی کی کا ا ر ا زا کا ا کک کک کا کا ر کا کان ای کا کا کا کی کا کا ر کا ای کی کی کی کی کے ا ا ا ا 


ر | 
مننړک توجبه الرباضبات ( ۷( أعراو ا کک 


ا 


ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
مت"٣‏ ال : أوجد جبريا مجموعة الحل للمعادلتين س + ص = ١١‏ »س -ص ١=‏ 


الد لل 
نقوم بحل المعادلتين معا عن طريق الحذف أو التعويض 
س - ص = ١‏ بالجمع 
س =۲ س = ٤‏ 


بالتعويض فى المعادلة الاوؤلى )٤(١‏ + ص = ١١‏ 
ص = 49-١١‏ ۲ »م ‘° I(T<4)}=E‏ 
نکن ی ی کک کک کک کک ا ن کن کن کک کک کک کک کک کک کک کک کک کی کی کک 
مث؛٤‏ ال : أوجد جبريا مجمو عة الحلاللمعادلتين ۲س + ص = ۷ »س +۳ ص = ٦‏ 
الل 
نقوم بحل المعادلتين معا عن طريق الحذف أو التعويض بضرب المعادلة الاولى فى ۳ 
“س +۲ ص = ۲۱ 


س + ۳ ص کل بالط ح 
° س = 0\ س = ٣‏ 
بالتعويض فى المنعادلة الاولى ۲(") + ص > ۷ 
ص = ۷ S(1<T)}= ` 2 = ٦‏ 


O‏ ال نک کی کی کی کی کا ا ر کا کا کی کی کی کی کی ی ا 


مثه ال : أوجد جبريا مجمو غة"الحلٍللەتغادلتین ۲س + ص = پا ۰ س + ص = ۷ 


الد ل 
نقوم بحل المعادلتين معاً عناطريق الحذف أو التعويط 
س + ص = EF ۱١۰‏ 
ا بالطرح 
س = ۲٢‏ 
بالتعويض فى المعادلة الثانية ۳ + ص = ۷ >® 
ص = ۷ IOS T)}=e ° e ٤ = ٣۳‏ 


ی ن ی ی ا ن GO OO KL O O‏ 


مث ال : أوجد جبريا مجموعة الحل للمعادلتين س + ص = ٠°‏ س - ص ك« 


اا ل 
نقوم بحل المعادلتين معا عن طريق الحذف أو التعويض 
س ٣‏ ص = ٥‏ 
س - ص =ا بالجمع 
۲ س س = ۳ 


بالتعويض فى المعادلة الاولى ۴ + ص ده 
د منئړرک وجبه الرباضبات )۸( أعراد /عادل 1 LL‏ 


مذكرة الحم والأحصاء الصف التالت الأعرادک الفصل الدراسى الثانى 
{(TeT)Jj=T‘p . Ss‏ 

O O E COE OC LC LE IEC LCL E OL CEL O e CA CO U CEC LS 

مسائل لفظية تؤول إلى معادلتين من الدرجة الأولى فى متغيرين : 
فى هذه المسائل يجب قراءة المسألة جيداً و تحديد المتغيرين ( المجهولين ) 
و فرضهما ١‏ س ٠‏ ص مثلا " و إستخدام معطيات المسالة لتكوين المعادلتين 
ثم حلھما معاً كما سبق 

OEE ECOOUTUOLDEUOLUOEUOUTUOOLUOUOUEO OCOD TLL OOOO ODODE 


مت۷ ال : مستطیل طوله یزید رجن صعف عرضه بمقدار ° سم ¢ و محيطه ۳٤‏ سم 


أوجد مساحته ® 
الد نفل 
نفرض ان الطول = سں سم( چیا )لعرض = ص سم 
س - ؟ ص = ° (۱( ( س + ص ) × ؟ E‏ 
أی أن : ۲س + ۲ ص ۳٤‏ 4 
بجمع (1) › (؟) ينتج : ۳ ہل = ۳۹ س = ۱۲ 
بالتعويض فی )١(‏ ينتج : ا = ° ص ٤=‏ 


الطول = ١١‏ ۲ > العرض = ٤٠‏ سم 
0 ؟ 


COO CK KIL COCK ICKL SCC KCL KS‏ کک ا کک کک کک کا کا کی کی کی کک ت 


® 
(۱) كمل مایلی : 


. *. متقاطعان فى النقطة م‎ ١دن‎ ٠ ۳ = المستقيمان ص‎ ]١[ 
٠٠٠٠١ یں + ص = ۲ هى‎ › ١ مجموعة الحل للمعادلتین س‎ ]۲[ 
۰۰۰۰ مجموعة حل المعادلتين س - ص = ۲ )› س + ص کا د هی‎ [|] 
س + ؛ ص ده‎ ۲۰ ٤۲ = مجموعه حل المعادلتین س - ص‎ ]٤[ 

ھی }( ۳ ؛›۰۰۰۹)]) 
[] عدد حلول المعادلتین س - ۲ ص = ° ۳۰ س - ۲ص =۷ هو ٠.٠٠٠۰‏ 
]٦[‏ عدد حلول المعادلتین س + ؟ ص = ۲ ›» س +؟ ص = ۳ هو ٠.٠.٠٠١‏ 
[۷] إذا كان المستقيمان الممثلان للمعادلتين س + ؛ ص =" › 

س + لى ص = ٩‏ متوازیان فان :لى = ۰۰۰۰ 
[۸] إذا کان للمعادلتین س + ٤‏ ص = ۳ »۰ ۳ س +لك ص = ٩۹‏ 


عدد غير منته من الحلول فإن : لى = ٠٠٠٠‏ ۹ 

م 0 أل رأاضدا ۹٩‏ ۶ اد 79 
مننړک توجبه الرباضبات ١(‏ ) اعرا /عاو 

| 1 ط 


3" : 
مزكرة الحم والأتخصاء الصف التالت الأعرارک الفصل البراسى التانى 
[۹] إذا كان للمعادلتين س + > ص = ١‏ » > س + لى ص = ؟ حل وحيد 
فان : لى لا يمكن أن = ٠.٠٠٠١‏ [ [ 
( ؟ ) أوجد مجموعة الحل لكل زوج من المعادلات التالية جبرياً و بيانياً : 
١|‏ س - ص = ٣‏ › س + ص = ۷ 
[؟] س + ص ٥=‏ › ۲ س + ص = ۸ 
]٣[‏ ۲ س + ص = > ص = ۷ ۲ س 
]٤[‏ س + ص = ٥4۲‏ ۲رس - ص + ۸= ٠‏ 
]٥[‏ ۳ س + ؛ ص = ل ۽ س + ص = ۲ 
]٦[‏ س = ص ۰ س + ۲ ص ٠=‏ 
( ۳ ) إذا كان المستقيمان : ہیں + بپ ص = ۲ ۰ ۲ ا ہس ۳ بپ ص = ۱١‏ 
يتقاطعان فى النقطة (- ١ء‏ > ) أوجداقيمة كل من ٠‏ ب 
٤ (‏ ) مثل بيانياً كل من المستقيمين الممثلين للمعادلتين: 
س - ص + = ۰ )۲ س + ۲ ص ١=‏ 
ثم أوجد مساحة المنطقة المحصورة بين هذيناالمستقيمين و محور السينات 
٥ (‏ ) مستطیل طوله أربعة أهثال عرضه و محيطه ۳۰ سم أوجد بعداه 
٦ (‏ ) إذا كان عدد البنات فى إحجدى المداآس يزيد عن عدد,البنين بمتقدار ٠ ٠١‏ و كان ثلاثة 
أمثال عدد البنات يقل عن ضعفف عذهاالبنين بمقدار ٠ ٠‏ أوجد عدد كل من البنين و البنات 
( ۷ ) عدد مكون من رقمين مجموعهما ٠‏ و إذا تغير وضعا الراقمين ,كان العدد الناتج 
يزيد عن العدد الأصلى بمقداراافمار۷؟ العدد الأصلى ١‏ © 


(۸ ) مجموع عمرى رجل و أبنه الآن ٠٠١‏ سنة و بعد ٠‏ سنوات يكون إعمر الرجل مساويا 
ثلاثة أمثال عمر أبنه أوجد عملا كل منهما.الآن 3 
٩ (‏ ) فى الحفلة السنوية لمدرسة تم بيع ٠۹۲‏ تذكرة و كان ثمن بيع التذكرة للطالب جنيها 
واحداً وللمرافق ۳ جنيهات فاذا كانت التذاكر المباعة ٤٠١١‏ تذكرة أوجد عدد التذاكر 
المبيعة من كل نوع 
٠١ (‏ ) بطاريتان تنتجان جهداً كلياً قدره ٠,١‏ من الفولت › الفرق فى الجهد بينهما 
٥‏ من الفولت أوجد جهد كل منهما 


کت کی کی کی ی ی ںا کی کی کی کی کا ا ر ا ر کا کا کی کی کک کا ا از کان کی کی کی کا کان کا ر کا ر کا کا کی کا کی کا کی کا ر ا کا کا کی کی کی کی ا ا ا 
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92, مننړک توجبه الرباضبات (۰) أعراد | /عاد‎ 


ط 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


حل معادلة من الدرجة الثانية فى مجهول 


واحد بیانیاً و جبريا 
تمهيد : ٤‏ . مه مه 
]١[‏ سبق أن مثلنا الدالة التربيعية : 

د ( س ) = | س + ب س + ح 
[؟ المعادلة المناظرة لها هى:: د ( س ) = ٠‏ أی : س + ب س +ح ٠=‏ 
[۳] سبق حل هذه المعادلة بالتحليل 


اناا ااا اا ااا ای ااا اور ١۸‏ 2 ای یی 


جبریاً 


E ¢ GIS cP 


مثا ال : أوجد مجموعة حل المعادلة ,یں ٥١‏ س ٤4+‏ د.٠‏ 
الح فل 

بتحليل الطرف الأيمن للمعادلة ينتج : 

ر 

س = ٤‏ او س = ۱١‏ 

dk › ٤ ١ = مجموعة الحل‎ ." 


ااا وفنا وق ۸ يا وا ناوي م ت ن و ا 


أولاً : الحل البيانى : e‏ 
لحل المعادلة : ۲ سس + پا + ح = ٠‏ بيانياً(نتبع"التالى : 


)١(‏ نرسم منحنى الدالة اد حيث هھ 
ETT ES‏ 
(؟( نعين مجموعة الإحدانيات (الثتينية لنقط تقاطع منحنى الذالة مع محور 


السينات فتكون هى مجموعة الحل 


KNN 
® 


ملاحظات ° 
تحنوی مجموعة الحل على : 


)١(‏ عنصرين إذا كان المنحنى يقطع محور السينات فى نقطتين 


يوجد حلان للمعادلة فى ج مجموعة الحل = إل › ٣‏ ) 


1 1 
)١١(‏ أعراو /عار 2 79 


منئړرک توجبه الرباضبات 


ا 


ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


(۲) عنصر واحد إذا كان المنحنى يقطع محور السينات فى 
نقطة واحدة 


مجموعة الحل = إ ل ) يوجد حل وحيد للمعادلة فى 


® 


® 
(۳) لا توجد عناصر إذا كان المنحنىئ) لا يقطع محور السينات 
فى أى نقطة 


لا يوجد حل للمعادلة فى بح مجموعة الحل = © 


او اا او ا اا ا او وات ا ا ا 0 ی ین ن ا ا ا ا ی ا و و ا 
مثا ال : إرسم منحظى الداالة د ( س ) = ڑں ھے؟ ہس ٣‏ على الفترة 
٠ ٠ - [‏ ؟ ] و من الم أوجد جذرى العادلة س + > س۳ =. 
® الد لل > 
نعين بعض الأزواج المرتبةالتى تنتمى لبيان الدالة د و(التى ينتمى مسقطها الأول 
س إلى [ - ٠ ٤‏ ؟ ] كما سبق كالتالى 


د )=7 4) +× 4-0)-3ە 
د)1 +× )= 
د3 =3 + 3x‏ - = 
د 3 )١‏ = 17 )+ ؟×۱37)-۳=-؛٤‏ 
د)*(=)*( +؟x()*)-=-‏ 

د (1(=)۱)+؟×(۱)-۳=. 


د( ؟)=(؟) +×( )۳= 


ر | 
ا مننړک توجبه الرباضبات (؟۱) أعراو ا کک 


ط 


. مذكرة الحم والأخصاء الصف الثالت الأعرارك الفصل الدراسى الثاني 
نكون الجدول التالى ثم نعين النقاط التى تمثل الأزواج المرتبة فى المستوى الديكارتى : 


ص > (س © ۰ _ ۳ 
نمثل هذه الأزواج المرتبة بنقط على المستوى الإحداثى و نصل بينها بخط منحنى 
فيكون التمثيل البيانى للدالة من الرسم نجد أن منحنى الدالة يقطع محور السينات فى 
النقطتين (- ۳ > °(“ )00<( 
يسمى العددان ۳ ١»‏ لجذرىالمعادلة ہس + > سس ۳ ك 

© 
١١ ٣-١ هى‎ ٠= ۳ و تكون مجموعة الحل للمعادلةر ,سس + > س‎ 
E LE LEL CEE O DLE i IE LS CI O SKE O O SEE CE O E CC 


مث٣-ال‏ : عين جذرى المعادلة س" ٤ك ٠‏ بيانيا 


¥ EW 
CECE EKENEEE 
SERN EVIE 
{l/l 
SERRI 
lll | 


نكون الجدول التالی ثم نعین النقاط التى تمثل ,رواج اىمرىبه دی بمسیوی ددیداردی : 


نمثل هذه الأزواج المرتبة بنقط على المستوى الإحداثى و نصل بينها بخط منحنى 
فيكون التمنيل البيانى للدالة من الرسم نجد أن منحنى الدالة يقطع محور السينات فى 
النقطتين (- ۲ < °(<)؟<*( 

يسمى العددان e f‏ جذرى المعادلة ہں' ٤‏ = 


و تكون مجموعة الحل للمعادلة یں + > ہں - ۳ = ھی + < SY‏ 
1 ۱ 
منئړک وجبه الرباضبات (۱۳( اعرا 8 گگ LL‏ 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 
من٤‏ ال : أوجد بيانيا مجموعة الحل للمعادلة سأ - س “٦+‏ د.٠‏ 


OKC CO KCCI CSC KK KS‏ کک کا کا کا کا کا ر کا ای کا کک کی کک ا 


مذه ال : أوجد بيانيا مجموعة الحل للمعادلة ا یں ' + ۲ = 


ال لل 


(o-j =t ep 


اک کی ا کی کی کی ر ا ا کی کی کی کی کی ا ار ا کان ا کا کی کی کا ا ر ا زا کا ان کک کی کا ا ر کا کان ا کا کا کا کی کا کا ر کا کا کی کی کی کی کے ا ا ا ی 


1 e 
192 مننړک توجبه الرباضبات رگ( أعراد /عار‎ 


ا 


مذكرة الحم والأحصاء الصف الثالت الأعرادک الفصل الدراسى التانى 


تمهيد مجموعة حل المعادلة س" + > س + ١‏ = ٠مستعيناً‏ بفكرة إكمال المربع 
الح ال 
س + ٤‏ س + = 
سس" + ٤‏ سس = - ١ي ١‏ بإضافة > للطرفين " مربع نصف معامل س '" 
سس + ٤‏ س + ٤‏ ھل کک ٤‏ 
١‏ 6 
( س + ؟) = ۲ 


س + ؟ = ا۳ أو س + = ا۳ 
س = ۲+ ا٣‏ أو س = ؟- ا٣‏ 
E E ole le E E E E E E EEL E e e E E E E E E E E E E‏ ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ل ا ا ا ا با ا ي 
القانون : مجموعة حل المعادلة إ سس + ب بس|+ د = ٠مستعيناً‏ بفكرة إكمال المربع 
الد © 
® 
بضرب الطرفين فى ٠ ٤‏ 
٤‏ س + ٤‏ ب س ٠+‏ ح = ٠‏ بإكمال المربع " باضافة ب للطرفين 
٤‏ ا سس + ٤‏ ب س با = ب - ٤ح‏ 


سس + ب س + ح ات . 


۴س +ب = ± اب ےل 2 


س = يا 2 ب ٤‏ مح ® 
0 


6 يمكن حل معادلة الدرجة الثانية س +ب س +ح ٠=‏ 


۲ معامل سس" › ب معامل بس ۰ ح الحد المطلق 


ا 


î 1 e 
92 مننړک توجبه الرباضبات (۱۵) أعراد /عاد‎ 


ط 


. مزكرة الحم والأحصاء الصف الثالت الأعرادک الفصل البراسى الان 
مثا ال: أوجد فی سح مجموعة حل المعادلة : ٥‏ سس + > س _ 4 = ٠‏ 
مقرباً الناتج لرقمين عشريين 
الد لل 
۰ ۵ سس + ۲ سس ٠ = ٤‏ 


٥= °‏ پڪ کک 


At l+ ¢ — - (xx٤4۲ ہیں = ب +( ا اظ‎ 
۱ ۰ O0 xX ¢ ® P ؟‎ 
® 


سس = 2 + اء = (۷٦‏ > سس = کک ۸= ۱.۱۱۹ 
۰ ۱ 


۱.1۱1 - > ٠,١۷١١ ي مجموعهة الحل = ا‎ 
e E E HE E E E E E E E E E E E E E E E e e e E E e e e e e e e e e E EYE e E E e E e E e e e e e 


مثا -ال: أوجد فى ح مجموعة حل المعادلة :س ك ۲ س- ٠. =١‏ 
مقربا الجواب لرقم٠وشرى‏ واحد هھ 
ھ الح ğÜğĞنخنل‏ (( 


۳ 
سس ۲٢‏ س ۱= 


=P ®‏ ۾ پک > کے =۱ 


® 


ہیں = ب 4ا با٤‏ وح رها ) = AJ xx és‏ سے Alf‏ 
؟ ۲ x‏ ؟ 


® 
ہیں = _ +١‏ ؟_ = ۲٤ا4‏ س= ١‏ ر ٤۲‏ 
۱ ۱ 


Ie. —< ۲.٤ ١ = مجمو عه الحل‎ 
A a E E A Ei E O i EL EE A Lr E A CA E Or E E CL Cr AE CE E 


مذ ال: أوجد فى .ج مجموعة حل المعادلة : س٤س‏ )= ٠.‏ 


مقرباً الجواب لرقمين عشريين 
الل 


1 
ہس ٤‏ س =۰ 


| a. 
1 اعرا ا کک‎ )۱١( مننډک توجبه الرپاضبات‎ 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الال الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


ف =P‏ ( کے کک 


KITES _ (xx ± : ح٤ا پد ب ± ا بپ‎ ٠ 


3 o «GE < 


٤٤٤ ک=‎ ٦ ا‎ ١ = ہیں‎ > 4٤٤۹٤ = )ا‎ +١ = ہیں‎ 
۱ ۱ 


٠.٤١ »ك‎ 4٤,٤١ مجموعة الحل = إ‎ . 
SEEKS SES SG SES CSG SOCKS O EEO O CE CE EG 
: ال: أوجد فى سح مجموعة حل 4المعادلة : ی یھ‎ ٤ثم‎ 


مقرباً الجواب لرقمين عشرييرة 
الملسل 


٤-( × | 9‏ . 
مہ ہیں = - ب ± ٤‏ ا 8` × (-* ) — ¢+ Yel‏ 


_ 07< × + _ 
23 


٣٣۹۰ = ° س = | ا‎ >» kT aÈ ° + | = س‎ 
۱ ۱ 


مجموعة الحل = ۱ ۳.۲۳ = ١.۲١‏ € 
مذه ال أوجد مجموعة الحل للمعادلة ۴س ٩۹‏ س =١‏ ۰ 
مقربأ الجواب لرقم عشرى واحدذ 
الق كح 6 
® 


E Tn‏ = م 


۱= > > = ۳ =P 


Vl + ° (1) x x ° : 


° ف ا ب ٤ح‏ س 
لر o TPKE TT‏ 


سس = ۷+۹ = 4۷۱ > ہیں = ٥١‏ ل۳۷ ٤=‏ 
1 “ 


. مجموعة الحل = ٠.٣» ١,۸١‏ !؟ 


PN 
ر € د‎ 
92, مننړګک توجبه الرباضبات (۷) أعراد | /عار‎ 


ا 


الصف الال الأٌعرارک الفصل الدراسى الثانى 


¬ 
مزكرة الحم والأخصاء 
مذ ٦ال‏ : أوجد مجموعة الحل للمعادلة س" = ۲ (س + ۳ ) 


مقرباً | لجواب لرقم عشرى واحد 
الحح فل 
۲ 
س ۲ س- ٦‏ = ۰ 


س ' = ۲ س + ٦‏ 
کت 


= 
ب ٤‏ أ ج = (؟ إ٤‏ × ۱ × = ۲4+٤‏ =۸ 


= ¢ ب = 8 کے = 


ص 
. . 
0 پر 2 ب - ٤‏ د=O©>‏ ۲ ھا 


P ؟‎ 


س = | Tito, — V+‏ س = 
۱ ڃھ ۱ 


ب = 


. مجموعة الحل = ١۱.١ -» ۳,٣١‏ !؟ 
اا ا ا ااي > افو ا ب اوه ي ي 
مثذ۷ال : أوجد مجموعة اللحل للفغادلة س ی ' = ٦‏ 

مقرباً الجواب لرقه,عشيرى واحد 
الل 


س" - ٤‏ س + ٦ = ٤‏ سل ٤‏ س - ۲= .۰ 
؟ 


۴ _ = کے‎ e» کے‎ 6 =P " 
4 4 (× ۱ × ٤-۹ 


ہیں = ب 4ا بپ ٤ھ‏ ی باد 
١ : (‏ 
سس = ۲+ 1 = ٤‏ > سس = ۲ 444 
١ ١‏ 
. مجموعة الحل = ٠.٤١» ٤,٤١‏ 
LA i E E KS E SC E E KS Krk‏ 
مذف١‏ ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلة س ( س - ۳ ) = ٩۹‏ 
مقربا الجواب لرقم عشرى واحد 


الد ل 


س" ۳ س = ٩‏ س ۳ س ۹= ۰ 
1 
ا ا 


منئړرک توجبه الرباضبات (۱۸() 
ا 


: | 

مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 

٩۹ = >» ۲ (¢ =P 6 

)٩- (×۱× 4-۹ ± ۳‏ ا 
؟ ۳ 
ہیں =- بپ ےا ٤‏ 8ھ ك _ _ _ XxX‏ = 
؟ P‏ 
س = 1۳+ {o41 =o ll‏ > سس = ۳ ٣‏ ]اہ =- ٥٤١‏ 
؟ 


: 
. مجموعة الحل = ۱ |٤.٩۹‏ ۱.۹-۲ ؟ 


e e e e e le e e e‏ ا ا ا ا ا ل ا و ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا م ا ا 
مث۹ ال : رأى ثعبان على الأرطاصقراً على إرتفاع ٠٠٠١‏ متراً منه و هو ينطلق إليه 
بسرعة ٠»‏ متراً / الدقيقة لكى يتقأ عليه › فإذا كان الصقر ينطلق رأسياً لأسفل حسب 
العلاقة : فدع. رہ + ٤,١‏ إرہ أحيث ف المسافة بالمتر » ع. سرعة 
إنطلاق الصقر بالمتر / دقيقةم» رہ الزمن«جالتاقائق أوجد الزمن الذى يأخذه الثعبان 
لكى يتمكن من الهربفبك»آن يصل إليه الطفر 
الد 0 ي 


ف = ع رہ + ٤,۹‏ رہ ف = ۱٦۰‏ ¢ =4 

=۰ ر‎ ٤ + ر + ا ر‎ ٢-۰ ® 
(11) x SE 0 4 6 — 

۰ ل = ؟ × 4,٩‏ ڃ 


۰ ل = ۲۸ أو رہ = _- ۸,۷ مز فو ص 
. الزمن الذى ياخذه الثعبان لكى يتمكن من الهرب قبل 
أن يصل إليه الصقر = ۳,١‏ دقيقة 


e e e e REYE He e U e e e e e e E E e e e ÊY E E E E E E E E E E E E E E E E E E YE E E E E e 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات (۱۹) أعراو ا کک 


ا 


تمارین 


١ (‏ ) أوجد مجموعة الحل لكل من المعادلات التالية باستخدام القانون العام مقربا 
الناتج لرقمين عشريين 


[۱] س + ۲ س + ۱= ٠.‏ [۲] ۲ س + ٥‏ س =٦‏ ۰ 
[۳] ٭ س' ٣‏ س =۱ ]٤[‏ - س + ۲ س + )= ٠.‏ 
[] س( س + ؟)= | ]٦[‏ س = ۲ ( س + )٦‏ 
[۷] (س-؟) ٦=‏ [۸] س = 
eT ۹1‏ ۱۰1 ج 

> 


( ؟ ) إرسم الشكل البيائلن للدالة د فى الفترة المعطاه ثم أوجد مجموعة حل المعادلة 
د( س) = ۰ مقرباً الناتج ازم عشری واحدفی‌کل مما یلی : 


[۱] د ( س ) = س + ٤سن‏ + ه فى [ - ٠٠٤‏ ] 
[؟] د( س )= سه ن - ٤‏ ۰ ؛ ] 
[] د ( س ) = ۳ س ٦‏ سے DTT ١‏ 
]٤[‏ د( س )= ٤‏ س- س فی ٥*۰۱‏ ] 
[] د ( س ) = س ( س +۱)- ١‏ فی عو ا 
]٦[‏ د( س )= ۲ س ( س - ۱) ر( س + ۱) ۰٥+‏ ئ[ ٤٠۰‏ ] 


[۷] د( س )=( س +۱) - ۰( س+۱) ٠٦+‏ فی [ |٤٤١‏ 
( ۳ ) إرسم الشكل البيانى للدالة د حيث د( س )= ؛ س- س أ٤‏ 


فى [ ٠٠٠١‏ ] و من الرسم أوجد القيمة العظمى أو الصغرى للدالة › 
ثم أوجد مجموعة حل المعادلة ٤‏ ہیں _ ہیں ٤‏ = 


ر : | 
ل مننړک توجبه الرباضبات (*۰؟) اعراو ا کک 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


ط 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


٤ (‏ ) إرسم الشكل البيانى للدالة د حیث د ( س ) = ٤‏ س + ٣۲‏ س + ٩‏ 
فى [ - ١٠١ >١‏ ] و من الرسم أوجد القيمة العظمى أو الصغرى للدالة › 
ثم أوجد مجموعة حل المعادلة ٤‏ سس + ۹۲ سس + ٩‏ = ۰ 


١ (‏ ) فى إحدى مسابقات رمى القرص كان مسار القرص بالنسبة لأحد اللاعبين يتبع 
العلاقة التالية : ص د ٤٩‏ س - ٠,٠٤١۳‏ سآ + ١۳‏ حيث س تمثل المسافة 


الأفقية بالمتر › ص إرتفاعالقرص عن سطح الأرض > أوجد المسافة الأفقية التى 
سقط عندها القرص بدءا ن نقطة القذف لأقرب جزء من مائة 


١ (‏ ) إذا كانت مساحة أرض زراعية تعطىآالعلاقة : ص = س ' + ۷ س 1 


أوجد قيمة س بالمتر التى تجعل ص = ٤١‏ م' 
هھ 
»€ ز 
( ۷ ) فى الشكل المقابل ٠:‏ ب ح ء مستطيل فيه اب = ٠١‏ سم ب و > 


> ب ح = ۱٤١‏ سم فإذارکان ' هھ = ب و = ز = ء ع = س سم 
أثبت أن : مساحة الشكل.هاو زع = > سس ٠۴#‏ س + ٠٠١‏ و أوجد بيانياً 


مجموعة حل المعادلة ص - شل ٤‏ س + ۱۹۰ عندما ص = ۷١‏ سم" 


فا ااا اا اواو ي ۸ ده ون ااا ۸ووا نوا ن ا 
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ر | 
مننړک توجبه الرباضبات (١؟)‏ أعراو ا کک 


ط 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف اللالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


)٠. ۲ . التحليل باخراج ( ع‎ ) ١ 

۲ س ٤‏ س = ٤س‏ ( ۳ س ۱ ) 
؟) تحليل فرق بين مربعین ر 

؟ سس = ( > س ۳ ) ( ۲ س + ۳) 
۳ ) تحليل الفرق بين مكعبين : 

س ' ۸ =( ا؟ ) (س' + > س + ٤‏ ) 
٤‏ ) تحليل مجموع مكعبين : 

۹۰ = ( چچ ) س ١ہ‏ س + > ) 
٥‏ تحليل المقدار الجبري«الثلاثي البسيط " معامل ک' = ١‏ " 

س + 8 سس + ٦‏ =( سس ۳ )س + ۲ ) 

س ۴ س + ٦‏ = ( س - ٣‏ )( س سے ) 

س + ہ بش ٦‏ = ( س ٦ ٣سس () ١‏ ) 

س - ٥‏ سک پوس - ٦‏ )( س ٤پ‏ 
) تحليل المقدار الثلاثي غير البسيط عامل س" ± ١‏ "ل 4 

۴ سس + ۱١‏ س + =٦‏ (س + ۳ )( ۳ س ؟ ) 

۴ - ۱۹ س +۷ 7 س- ١‏ )( ل 

سن + ۷ سس ۔ ٦‏ طا( س + ٣ () ٣‏ س (٢‏ 

۴ یں ۱۷ ہس ٦‏ = (س ٦‏ )( ۴۳ س +۱) 
۷ ) المقدار الثلاثى المربع الكامل 

ہس + ٦‏ س + ٩۹‏ = (س+ ۳ )' 


؟ ؟ 
٥‏ ہسں - ٤١‏ س + ١٥(=۱٦‏ س٤‏ ) 
E E E o E LO E U LE LC O EE CC A E kD E Ca E LCC E LE E E LE LE E Ci r CCC E E E E EC CE E E‏ 


ر | 
مننړک توجبه الرباضبات (؟؟) أعراو ا کک 


ط 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل البراسی التانی 


حل معادلتين فى متغيرين إحداهما من الدرجة 


الأولى و الأخرى من الدرجة الثانية 


° حل المعادلتين فى متغيرين إحداهما من الدرجة الأولى و الأخرى من الدرجة الثانية 
يعنى إيجاد الزوج المرتب أو الأزواج المرتبة من الأعداد الحقيقية التى تمثل حلا مشتركا 
للمعادلتين معاً 
® 
* خطوات الحل : چ 
)١(‏ من معادلة الدرجة الأولى نوجداأحد المتغيرين بدلالة المتغير الآخر 
(؟) نعوض من معادلة الدرجة الأولى|فى معادلة الدرجة الثانية 
(۳) نفك الأقواس مع تجميع الحدود المتشنابهة ثم التحليل لنحصل على قيم المتغير الأول 
)٤(‏ نعوض كى معادله الدرجه الإولي نحصل على فيم المتغير الاخر 
* يعتمد الحل على طريقة"التعويض كما يتضح ن الأمثلة التالية : 
LS CC CO LS E CE KS Kk CUTOUT OK KL‏ 
مث اال : أوجد مجموعة الل للمعادلتين : ساد اض = ۳ , س + ص" = ٠۹‏ 
êb‏ الل 
من المعادلة الأولى : شس = ۳١ص‏ 
وبالتعويض في المعادلة الثانية: ‏ ( ۳ + ص) '+ صل = ٠٩‏ 
٦ + ٩‏ ص + ص + ص =۹۷؟ Do F a‏ 


. ® 
> بالقسمة على > : ص + ۴ ص ٠= ۱١‏ 
> بالتحليل : ( ص +9 )(ص = ؟ ٠=)‏ 4ے 
٠‏ ص=-ه |؛ ص=؟ وبالتعويض في المعادلةالأولى : 


مجموعة الحل = [ ۲٠١(‏ ) ,(-۴؟ء-١))‏ 
N N N N O TD‏ 
مثا ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتين س + ص = ٠٠‏ س" + ص" = ١١‏ 
الحل 
من المعادلة الاولى ص = ١‏ س و بالتعويض فى المعادلة الثانية 


س" + ( ٥‏ - س )' = ۱۳ 
٤ e‏ 1 
منئړک دوجبه الرباضباتف )۳( اعرا e‏ 


ط 


ا 


"3 

مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 
س + ۲۹ ۱١‏ س + س ۱۳ = .۰ 

س ۱١‏ س + ۲= ۰ 


> بالقسمة على > : س" ٩‏ س + ٠ =٦‏ 
> بالتحليل : ( س - ۲ ) ( س - ۲ ) = ۰ | 
شس = !۲ س۳٠‏ وبالتعويض في المعادلة الأولى : 
ص= ەە ۲ = ۳ e‏ ص = ٣ ١٥‏ = !۲ 


مجموعة الحل = ۲7ء ۳) »> (۳ ١‏ ١)؟‏ 
OC O CCC CCU CC CO KC > KNN‏ 
مثذ٣‏ ال : أوجد مجموعة الحل لتفقادلتين س - ص = ۲ > س" + ص" = ۲۹ 
الجمل 
من المعادلة الاولى س = ۳ +إص إ وبالتعويض فى المعادلة الثانية 
. (۲ + ص)' + ص" = ۲۹ 
٦ +۹ .'‏ ص + ص" + ص  '‏ ۲۹ دا 


0 ۲ص ' + ٦‏ ص ۲۰ = ۰ @ 

¢ بالقسمة على ؟ ص" + ۳ طا ٠١‏ - 0 

> بالتحليل : ( ص + 5 )( ص ۲) = ۰ 

“. ص = - ° ھ ا ص = !۲ ۶ اوبالتعويض هي المعادله الاولى : 
° س=۲+(-٥)‏ = -۲ اء س = ۳٣‏ += ٥ہ‏ 


. مجموعة الحل =( ))٠٠٠١(»)8-‏ 
نکن ی ن کک کک ن ن ت کی کا ا کک ی کک کک ب کی کک کک کی کی کک 
مث ٤ال‏ : أوجد مجموعة الحل للمعادلثین : س - ٥‏ ص SO‏ ص = ٥ ٥‏ 
الح لل 
بالتعويض من المعادلة الأولي في الثانية : _(0= ص )' -ص'- ٠ = ٥١‏ 
۵٥-۱۰ص‏ + ص - ص' ٥ڈ‏ . 3 
۱۰ص ٣۳۹١‏ = ف ص + ۳ = ٠.‏ ص 4 کک 
سس = (٩°‏ ۳ ) = ۰+ ۳= 
مجموعة الحل 5 })۸,;— {CT‏ 
NEON ODOT OTO OU UOT DOOD TOO OTOL ODOT OUTDO DDO TOOT‏ 
مثه ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتين س + ص= ۷ ۰ س ص = ۱۲ 
الحل 


من المعادلة الأولى ص = ۷- س 


و بالتعويض فى المعادلة الثانية ...س (۷-س )=؟١١‏ 
منئړرک وجبه الرباضبات E‏ أعراد /عادل 1 LL‏ 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
اس س ۱۲ =۰ × oS‏ 
بالضرب فى ( - ١‏ ) س ۷ س + ۱۲ = ( س ۳ ) ( س ٤‏ ) = ۰ 
سد "۳ »> س٤‏ 
6 ص = ۷ ٣د{‏ م ص = ۷ _ £ س۳ 
َ مجمو عة الحل =})f<T(+<)<؟(S‏ 
LE E Ek ik SE KS KS SS Sr SKK SKK Kk Kk‏ 
مذ" ال : أوجد مجموعة الحلاللمعادلتين س - ص = !۲ › س ص = ۱۰° 


4 "ى الحل 


من المعادلة الأولى ‏ - صاخ س-؟! 
وبالتعويض فى المعدلة الثالة . س ( س - ۲ ) = ۱١‏ 
> س ۲ س - ٠١‏ = ( س ا) (س + ۳ ) = .۰ 
س س =9 
ص = ٣ =۲ °٩‏ کک ٢ک‏ 


NE-<1-)( (Rj = 7° 


UII KK KOK KOKA KAKI KIKI KA KIKI IKA KAEAEA SISSIES 
۱۳ = س + ص‎ ٤ ,۱ + مذ۷ال : أوجد مجموؤعة الحل للمعادلتين : ص س‎ 
©0 هھ الد الكل‎ 
: وبالتعويض من المعادلة الأولى في المعادلة الثانية‎ 
. سس + ( ۲ س + ۱ ) ل ۱۳د‎ ٤ 
ضھ‎ 
. ® ١ا‎ + س‎ ٤ + سس‎ ٤ + سس‎ ٤ 
کے‎ ) ٤ (إبالقسمة علي‎ (٠ = ٠۲ - س‎ >٤ + سس‎ ۸ 
٩ 
۰. =٣ ہیں + س‎ ) 
) ١ - بالتحلیل : ( ۲> س + ۳ ) (س‎ 
ومنها: س‎ ٠ =۲ + إما ۲ س‎ 
: ومنها: سدا١ بالتعويض في المعادلة الأولى‎ 
۳٣د١‎ +۱١ × ) = ؟ آ؟ ص‎ =١ + × ٢ = ص‎ ٠ 
))۳١١( مجموعة الحل = [7 ۳ ,-؟)›‎ 


نک کی کی کی کی ی زک ی کی کک کی کی ا ر ر کان کی کی کی کی کی ا ر ا کا کان کی ا کا کی کا ر ا کا کا کا کا کی کی کا کا ر کا کا کا کی کی کی کے ا ا ا کا 


ر | 
مننړک توجبه الرباضبات ( ۵ ) أعراو ا کک 8 


چ 
| 
٩‏ 
| 
۴ | 
| | 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
مف١۸‏ ال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتين س+ ص۷ » س" + س ص = ۱٤‏ 
الحل 
بالتعويض من المعادلة الاولى فى الثانية ‏ - ص = ۷-س 
“° س + س ( ۷ - س ) = ٤‏ ۱ 
س" + ۷ س س" = ۷ س = ۱٤‏ 
س = ۲ ومنها ص = ۲-۷ = ه٥‏ 
GG OT‏ 
RNN EEN NN‏ 
مث۹-ال : أوجد مجموعة الحل للغادلتين ص = ۲س .» س'+ص'= ۲١‏ 
الحل 
بالتعويض من المعادلة الاولى فىآآالثانية س" + ( ۲ س)'= ٠١‏ 
س" + ٤‏ س = ۲۰ 


۲ ۳ — س" = م ۲ 6 س ' = س‎ ° ٠ 
= س = ۲ ا ج‎ 
٤ = ص ک۳(-۲)‎ ٤ ٤= صک'(۲)‎ 


َ م ° =( › 64( ›(-1 6-۰( 
LCC CCC CCK LCCC OY E OCCU Ok 7 LCS SKIGLCK‏ 
مث ٠‏ ١ال‏ : مجموعة الحل للعادلتین س + ص= ه٥‏ »اش جن ص + ص" = ٠١۹‏ 
الحل 
من المعادلة الاولى ص = ٠١‏ ا س بالتعويض فى المعادلة الثانية 
س" + س ( ٥‏ - س ) + ( ٥‏ س )' = ۱۹ 
۰۰ س' + ٭ س س" + ١‏ ا + س" 2۸۹ 
۰ س ٥‏ س + ٦‏ = ( س ۲ )( س ۳ ) = 
کش = ؟ س = ۲ ھ 
ERT EE‏ ضچ R‏ ۳ = ۲ هھ 
{(T<T)<(T<T)}}= 2° ۵.‏ 
EEE CIN LS EC O O E Di EL EC iO CECE iC E E E i‏ 
مث ا١١‏ اال : أوجد مجموعة الحل للمعادلتین س = ۲ › س" + ص" = ۲۹ 
الحل 
بالتعويض عن س = ۲ فى المعادلة الثانية (۲)' + ص" = ۲۹ 
؟ + ص" = ۲۹ 
ص = ۲۹ ٤‏ ده ص = ۲١‏ = + ہ 


{[(9-<+)<(9< (j= 
LL گگگ‎ u منئړرک وجبه الرباضبات (71؟( اعرا‎ 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
الحل 
بالتعويض من الاولى فى الثانية ص" + (0)' - ۳ (۰) - ٦‏ ص + ۸= ٠.‏ 
۰ ص" - ٦‏ ص + ۸ =( ص - ۲ )( ص - ٤‏ ) = 
ص = ۲ |> ص = ‘pc ٤‏ =})°<(<) <6( 


کک کک ی ا کی کی کی کی کی ر ا کا کا کی کک کک ا ا از کان کی کی کی کی کی ا ر کا ر کا کان کی کا کا کی کا کا ر کا کان کا کی کی کی کی ا ا 


|١‏ - نفرض أن احد المجهولين سق الإخر ص 

؟ - نكون المعادلتين في س , ص من:معطيات المسالة 

۳ نحل المعادلتين كالسابق لنحصل علي س , ص 
e E E E E EE E HE E E E E E E E E E Ê EE e e E E e e e e e e OYE e e E E E e E E E E e e e‏ 
مثذا ال : عددان مجمويڭهما ۸ وحاصل ضربهما ۷6 أوجد العددين 


الد هل 


تفرص ان العددين هما ë‏ س , ص > بضرب المعادلة الأولی فى س 
س + ص = ۸٠‏ ( سپ ص ٠١‏ > یں + سس ص = ۸ سس 


ومن المعادلة الأولي : ٠‏ ضل=۸- س 
وبالتعويض فى المعادلة الثانية : ۰ ُ_- ۸ +0 

a 

٠‏ سس (۸ - س ) ٥١۹‏ ثم يكمل الحل بنفس الخطوات 

۸ ہس - س =١‏ بالضرب × ١‏ 


4 س ۸ ہس + =١‏ ۰ 


0 


6 ٠ 
8 `)۴ “ وبا لتحليل ( س ۲ )( سن‎ 
٥ه‎ = عندما س =۳ فان: ص‎ 
۳ ,١ علندماس = هه فان ص = "۳ . العددان هما‎ > 


CCE LE CK SE CESSES SSE SEKS EE SSK 
أوجد بُعديه‎ ۲٤ = مثا ال : مستطیل محيطه = ۲۰سم ومساحته‎ 
الحل‎ 
نفرض أن طول المستطيل = س وعرضه = ص‎ 


محبطه = ۲١۰‏ ۲ ( س + ص) = ۲١۰‏ 

س + ص = ۱۰ .ص = ۱١‏ س (المعادلة الاو ( 
ا : 1 
مننړک توجبه الرپاضبات e‏ أعراد ١‏ /عاول ا 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
٠.‏ مساحة المستطيل = ۲١٤‏ س ص = ۲٤١‏ ( المعادلة الثانية ) 
بالتعويض من الاولى فى الثانية .. س ( ٠١‏ -س )= ۲٤‏ 
۰س س ١× ۰ = ۲٤‏ 
بالضرب × )١-(‏ ل س" ۹ س + ۲٤‏ = ( س - ٤‏ )( س - )١‏ = ۰ 


َ س = ا س = ١‏ 
وبالتعويض فى الاولى .. ص١٠١٤ ٦=‏ أ ص۱۰ ٦‏ د4 
أبعاد المستطيل ٦ › ٤‏ 


Nr 


مت٣‏ ال : عددين مجموعهما = إومآجموع مربعيهما = ٠١‏ أوجد هذان العددان 


۷ الكل 
مجموعهما = ١‏ س جص = (١) ١‏ 
٠‏ مجموع مربعیهماے ۱ “ س "+ ص ' = ۲١‏ )۲( 
من المعادله الاولی > .. ص = ٦‏ - س 
بالتعويض من الاوالى فى الثانية س +( ۷ -س)'= ۲١‏ 


س' ۳٦+‏ ۲س ھی ' ١‏ ۲ = ٢س‏ ۱4 س + ۱١‏ = ۰ ج 

س - ٦‏ س + ۸ ربش - ۲ ) (س ٤‏ = ۰ 

س = ۲ < TT"‏ 
وبالتعویض فی الاولی صل = ٤ = ۲ ٦‏ أ ص= ٤4٦‏ د۲ 
العددان هما ۲ › ٤‏ ® 


e ele E E E E E E ELE E Ee e le le le le E e oe e e e ENE LN e ole e e e E E E E E e e e e E E E e e e e e e 
۲) یزید ثلاثة أمثال عمر اا ناشعف عمر سام بغ ی‎ ٠ ال‎ ٤ذم‎ 
۱۷٦ وينقص مجموع مربعیھما عن ثلاث امثال ڇاھہل ضرب عمریهطا بمقدار‎ 


أوجد عمر كل منهما 
الد ل .3 
بفرض أن عمر هانى س سنة . عمر سامى ص سنة 
٢‏ س - ۲ ص = ٤؟‏ و منها: س = 
٤ ss.‏ + ؟ ص 


+ + ؟ 
٣ص(‏ ٤٣٣م‏ ر ١٢٣م‏ ص" .=١۷١‏ 


بالفك و الضرب × ٩‏ و الإختصار ص + ۲٤‏ ص - ٠ = ٤۳۲‏ 
a‏ 1 
مننړک توجبه الرباضبات (TA)‏ اعرا 8 د و 


ا 


3" : 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
ف ( ص + ١١‏ ) ( ص - ٩‏ )= 
٠."‏ ص = ؟ ١‏ ( س = ۱٦١‏ 
. عمر هانی = سذة عمر سامی = ٠۲‏ سنة 
e E E EE EE E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E EEE e e‏ 
مذه ال : مثلث قائم الزاوية طول أحد ضلعى القائمة يزيد عن الضلع الاخر بمقدار ۲ 
وطول وتره = ٠١‏ س أوجد محیطه 
® الحل 
نفرض أن ضلعى القائمة س اص 6 س - ص = ۲ ٠.‏ ص = س - ۱(۲) 
من نظرية فيثاغورث ٠.‏ اتل" + ص" = ٠٠١‏ )۲( 
بالتعويض من المعادلة الاولى فى القانية س" + ( س ۲ )"= ۱۰۰ 
س + س ٤‏ س ٤+‏ ۱۰۰ا 


س ٤‏ س ۹٦٩‏ = ۰م +۲ 

س" - ۲ س ٤۸‏ = س - ۸ )( س4 ) = : 

س = ۸ سا = - ٦‏ ( مرفوضة ) 

.ص =۸ ؟ = ا .٠‏ اضلاع المث = ١‏ »۸ء ۰ ۱ 


'. محیطه = ٤ = ۱۰ +۸+٦‏ اتم هھ 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا اک ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا کو ا و ا مک ا کاو او کاو و کاو ملو ملو بل لو مل ل ب 


مثا ال : مثلث قائم الزاوية ملجموع«ظولى ضلعى القائمةا= ٠۷س‏ طول وتره = سم 
اوجد مساحته ۵ 
الخل 
نفرض أن ضلعى القائمة س اص . س + ص = ۷ ,4. ص = ۷ - س )١۱(‏ 
من نظرية فيثاغورث .. س اض ' = (٦) ۲١‏ 
بالتعويض من المعادلة الاولى فى الثانية  ٠.‏ س' + ( ۷ ل = ۲۰ 


س" + 4۹ - ۱٤‏ س +س'-- ۰.۲١‏ 


س ۱٤‏ س ٠= ۲٤+‏ با 
۰ س" - ۷ س - ۱۲ = ( س - ۳ )( س - ٤‏ )= ۰ 
ر ك 3 س = ٤‏ منها ص ٤=‏ | ص = ٣۳‏ 


۱ 
۲ م‎ 
سم‎ ١ = ۳ × ٤ Xx مساحته = ٻپ‎ . 
E e E e E e E E E E E E E E E e E e E E EE e E E E E E E E E E E E E E E E E E e E E e E e e e e 


ر | 
مننړک توجبه الرباضبات (۹؟) أعراو ا کک 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
تمارين 


| - أختر الإجابة الصحيحة من بين القوسين : 
| ) أحد حلول المعادلة : س + ص = > فى ح هو ٠.٠.٠٠‏ 

]ك ؟*+؟(<)—-1*+1(+<)*+؟(“+<)$؟+*)] 
؟ ) أحد حلول المعادلتين : س ص > ؟ > سں - ص = ا۱ هو ۰۰۰۰ 

])1 2 ))؟+*I)+(1+؟)‘(6‎ YJ 
٠.٠٠٠ 3 إذا كانت س = ؟ » س + ص اة فإن : ص‎ ) ۴ 

11-F IO} 1‏ }1{ 
؛ ) مجموعة حل المعادلتین : ص = س › ص ح١‏ هى ٠.٠٠٠‏ 
J$ {(IeC (1+) {((°* +° )$°*{(1°1)}]‏ °+<‘(<)1+41({[ 
> 


٠٠٠٠١ هى‎ ١۸ = مجموعة حل المعادلتین) سس - ص = ۰ » ٣اس - ص‎ ) ٥ 
[ O <{(-+ (TDs ))" ا( '؛-‎ t(T‘T)$] 
۰.۰٠۰١ = فان :ص‎ ٥ = س سس ص ) + ص‎ ۱١ = إذا کان : ص‎ ) ٦ 
[ 2-o n E ° 
۰'۰ ° مجموعة حل المعادلتين : س ص =" > ص = س + ۱ ھی‎ ) ۷ 
liC(T-<Y (FA) CT TIF CSET DFTCT“T);] 


> - أوجد مجموعة الحل لكل زوج من أزواج المعادلات الآتية : 
)١(‏ س ص .۰-9 ۶ 
( ۲ ) ص = ۳ س ۰ س + ص ٣=‏ 3 
(۳) س - ص = ۲ › س ٥ض ٤=‏ ® 


۱۷ = س- ص =۳ › س + ص‎ )٩( 
٩ ٩ 
۷= س + ص = ۲> ۰س - س ص + ص‎ ) ١ ( 
٩ ٩ 
٣۲ = س - ص = ؟ ›(س- ؟۲) +ص‎ )۷( 


٩ ٩ 
٥= ص = اس , س -ص‎ )۸( 


منئړرک وجبه الرباضبات e‏ أعراد /عادل 1 


ا 


ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
)۱١(‏ ص = ۲ س + ۲ › س ( ص - ۲ س ) = ؟ 


۳ اجب عما یلی : 
١‏ ) أوجد عددين نسبيين حاصل ضربهما = ؟ › مجموع احدهما وضعف الآخر = > 


؟ ) عددان حۀ حقيقيان الفرق بين مربعيهما = ۷ مجموعهما = ۷ فما هما العددان ؟ 


® 
۳ ) عددان موجبان أحدهما يزيدإعن ثلانة أمثال الأخر بمقدار ١‏ , ومجموع مربعيهما 
۱۷ فم هما العددان ؟ ھ 


؛ ) قطعة أرض مستطيلة الشكل مساحتها = 0۸٠م‏ ' فإذا كان طولها يزيد عن 


عرضها بمقدار ۳ أمتار,افأوجد بعدى قطعة الأرض 
»@ 
٥‏ ) مستطیل محیطه ۱١‏ سم › مساحته ۱١‏ شتم' اوجد بعدیه 
> 


) عددان حقيقيان أكبرهما يساواتى ضعف الأصغر مضافاً إليه ١‏ › أربعة أمثال الأصغر 
مضافاً إليه مربع الأكبر يسناوئ ٠١‏ فما هما العددان ؟ 


۷) عدد مکون من رقمین مجموع مربعیهما مطروحا منه حاصل ضربهما یساوی ۱۳ 
> فاذا كان العدد الأصلى يزيد عن العدد الناتج عن لسوت الرفمین بمقدار ۲۷ 


أوجد العدد الأصلى 


۸ ) ' ب ح مثلث قائم الزاوية فى فيه : ۹ب = ؟ ۰ ۲( ب == ١‏ 
أوجد أطوال أضلاع هذا المثلث e‏ 


2 O O 2F A 2 2 I I 2 O 2 2 O 2 2 O 2 2 O 2 2 O 2 2 O OF 2 O 2 2 O 2F 2 O 2 2 O 2 2 O 2 2 O 2 2F 2 2 2F 2 2 2F 2 2 2F 2F 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات (۳۱) أعراو ا کک 


ا 


ط 


1 مزکرۀ الج والتخصاء 


الصف الال الأٌعرارک الفصل الدراسى الثانى 


لوحدة الثالية 


لكسور الجبربة 


(۱)( مجموعة أصفاتالدالة کثبره الحذرد 


۵ الدالة الكسرية الجبرية‎ )١( 
e تساوی کسرین جبریټن‎ )۳( 
ِ ضرب الكسور الجبرية‎ )٤( 


٩ (‏ ) جمع وطرح کسرین جبریین 
٦ (‏ ) قسمة الكسور الجبرية 


منئړک وججه الرپاضبات 


( ۳۹( اعرا f‏ ا 


مذكرة الحم والألحصاء الصف الثالت الأعرارک الفصل الدراسى التانى 


«0 


دمهيد : 
اذا کانت د :ع +ع حیث د ( س )= س'- ٩‏ 
فان :د (۳) = ٩-)۳(‏ = ۰ > د( )=( ۳)-۹ = 
لذا یسمی کل من : ۳ › د "۳ أصفار الدالة د 
»2 ® 

بصهفه عامه : هھ 

اذا کانت :د : ع دالة كثير م حدود فی المتغير س فان : قیم س التى تجعل " د ( 
س ) = ۰ ۹ 


تسمى مجموعة أصفار الدالة د " ويرمز لها بالرمز ص (د) " 
ای ان : ص ( د ) هی مجموعه حل المعادله د( س ) = ۰ 


۴ ® 
ب لإيجاد اصفار الداله نضع د( س ) = ۰ نحل المعادله الناتجه 
> منها نوجد مجمواغة قيم س فتكون هى مجموعة أصفار الدالة 


@ 
لاحظ : الفرق بين د , ,يدا(س) , ص(ة) 
** د : رمز للدالة ** د ( س) : قاعدة الدالة 
** ص ( د ) : مجموعة أصفار الدالة د 
® 
فمثلاً : 
اذا کانت : د (س) = س ٣‏ ۴ 6 
ضع : ہس _ ٣‏ = ۰ . سل = ٣‏ ص ( د ) = ۲۱ ؟ 
® 
إذا کانت : د (س ) = س ٩‏ ہس ® 
« »« ا 
نصح : ہیں ۔_ ٩‏ س = .۰ و س (س' - ٩۷‏ ) = ۰ 
ہس ( س - ۲ )( س + ۲ ) = ٠‏ ہسں = ۰١‏ » س = ) 
س = __ ٣‏ 


ST—<c f « ٠. ص ( د ) = ا‎ ٠" 


اذا کانت : د س ) = ٤‏ سس _ ٦‏ س + ۹ 


نضح : ٤ہس ٦‏ ہں + ۹= ۰ 
د منئړرک توجبه الرباضبات )۳( أعراد /عادل 1 


ط 


" ۱ 
مزكرة الحم والأتخصاء الصف التالت الاعرارک الفصل البراسى الكانى 
٦ س٤ ٠‏ س + ۹= ٠‏ لايمكن تحليل هذا المقدار لذا نستخدم القانون العام 


5 ر ٦ xx j4‏ 5 
س = ب ےل ب ؛ أ ح — E‏ 


xX 0 ¢‏ 4< 
لا توجد حلول حقيقية للدالة ۰ ص (د) = @ 


إذا كانت :د (س ) = ۸ 
لا یوجد أی عدد حقیقی يجعل د ارس = ۰ ص (د) = 0 
ف کت ا کان کان کا کا کن کان کان کا کی کا کار کان کان کن ا کان ر کان کان ان ا کا ر کات کا کا چان کار ر کان کا کان چا کان ر کان کان کان کان کان ر کان کان ان کان ر کان کا کا کی کان کان کی کی کی کا کی ا 
مذاال : عين أصفار الدالة د(س) = س ۱١‏ 
اڪ 3نل 
د(س) = ۰ اس __ فا = ۰ 
س = ٠ ١‏ صہ () = )١‏ 


snags 
٦1ش‎ ٥ مذا ال : عين أصفار الذالة د(س) = س‎ 
الد ككك‎ 


د(رس) = ۰ اس - ٥ہ‏ س +۷ کراس - ۲ )( س - ۳ ) = ۰ 
س =۲ ۱»> سل = صہ ( د = ۲ ٣ ١‏ ۲ 
ا ۸ کا 
مث ٣ال‏ : عين أصفار الدالة د(س) دين" ؛ 
الا لل £ 
د(س) = ۰ س 4 چ @( س _ ۲ )( س + = ۰ 
س = ۲ »> س۲ DS‏ 


OES CE UO CC CECE CCK CK KCK CLIK CU KE CU CK CE CO E CCK o 
ال : عين أصفار الدالة د(س) = ا س‎ ٤ذثم‎ 
الت ل‎ 
۲ ۳ 
۰ = ) ۱ د( س ) = ۰ س ' س = س (س'‎ 
۰. =) ۱ + س ( س - ۱ )( س‎ ۰ 


“. س = ` ٤‏ س= ۱ ٤‏ س= ۱ ۰ صہ ( 3 ) = ۱)۰۱ ۰۔١‏ 


a E OE KSC KK CSS KSSE SK EAE 
د‎ ۶% ٠ و‎ 
LL e ٠ أعرار‎ E منئړرک وجبه الرباضبات‎ 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


تمارین 
١ (‏ ) أختر الإجابة الصحيحة من بين القوسين : 
]١[‏ مجموعة أصفار الدالة د ( س ) = س +۳ هى ٠.٠٠٠‏ 
{TF {FY «< CG < {|‏ [ 
[؟] مجموعة أصفار الدالة د (س ) = ١‏ - س هى ٠٠٠٠١‏ 
TC < {°} CF‏ }9{ 
[۳] مجموعة أصفار الدالة دس ) = س - ١‏ هى ٠.٠٠٠١‏ 
۱)١۱ <o ° + |‏ ؟ < 1-۰{ [ 
]٤[‏ مجموعة أصفار الدالة د (سں )= س - ٣‏ س هى ٠.٠.٠٠‏ 
[I(T —<°' jc {TT} <+ (° FA " ‘°°‏ 
° مجموعة أصفاز الدالة د (س ) = شش" + ۹ هی ۰۰۰٠۰١‏ 
L{T-<*}oOD cf |‏ 
]٦[‏ مجموعه اصفار الداله د (س ) = ( بر ۱١‏ ) ( س + ؟ ) هی ۰۰۰۰ 
1F {° (13S8‏ -({ 
[۷] مجموعة أصفار الدال ةس ) = س ( س ٣‏ ٤س‏ + ۳ ) هى ٠.٠٠٠١‏ 
[{T—<۰0 1< STM} T1 <° oT <°} ]‏ 


( ۲ ) اوجد مجموعة أصفار كل من(الدوال المعرفة بالقواعد ألاتياة فى .ج : 
[1] د (س )= ۲ س-١ ٩1‏ د (س) = ؟ 
[] د (س ) = س ۳ س ٤]‏ ]د (س ) = س' کرہ ین ٦‏ 
[*] د (س ) = س ۳ س ٠١‏ [1] د (س ) = ٣‏ سا - ٥‏ | کی ؟ 
[۷] د (س ) = س (س -۹) ۳ (س ۹ ) 

(۳) إذا کان : س = ١‏ أحد أصفار الدالة د حيث : د (س ) = س - > س + ل 
فأوجد قيمة : لك 

٤ (‏ ) إذا کان : ۰١‏ ۳ هى مجموعة أصفار الدالة د (س ) = س - س + لل 
فاوجد قيمة كل من : ' › ل 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات ( ۳۵ ) اعراو ا کک 


ا 


. 
مزكرة الحم والأتخصاء الصف التالت الاأعرارک الفصل الدراسى الكانى 


أصفار الدالة الكسرية 


هى قيم س التى عندها الدالة تساوى صفر ونحصل عليها بوضع البسط = صفر ما عدا 
القيم التى تجعل المقام = صفر ونحصل عليها بعد وضع الدالة الكسرية فى أبسط صورة 
e E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E E EEE EEE EEE EEE E e e e‏ 


مذا ال : عين أصفار الدالة الكسيرية الجبرية س-" 


ڃ س - ٣‏ 
لد نل 
نضع البسط = صفر س ۲ = .۰ 
.س = ۲ اہ 9 = ۲{ 


مثا ال : عين أصفارالدآلة الكسرية الجبرية a.‏ : 


ال نللا 


نضع البسط = صفر # ٠‏ س' ۹ گس - ۳ )( س + ۳) ٠=‏ 


۲-o =) ص‎ ٣ = .س =۳ )أ س‎ 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا بي‎ e e e e e e E e EDE e E le DELE e le E le E le E E EE E E E E E E E E e 


4 س+؟ 
مت" ال ۽ عين أصفار الداله الكسريه(الجبريه س ++ 0 


الج < ل 
نضع البسط = صفر .س + ۲ = ۰ ® 
® 
س = ۲ صہ ( د ) = ١۔۲‏ !؟ 
کت کن کک کا کا کا کا کان ان ا ا چا کا کا کا ا کا کا ر کا کان کان کان کن کا کی کا کک کا کا کان ا ا کا کا کا کا کا کا ا کا کا کا کی کی کی ی ی ا ی کک کک ا 


مث؛٤‏ ال : عين أصفار الدالة الكسرية الجبرية س' ٤+‏ 
س 


ل 
نضع البسط = صفر س" + ٠ = ٤‏ س" = ٤‏ مرفوض 


2 = ) 3 ( صہ‎ ٠ لا يوجد أصفار للدالة‎ .٠ 
| ۶ 
اعرا 8 د 1ے‎ (۳١( مننړک توجبه الرباضبات‎ 


ط 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


مذنه ال : عين أصفار الدالة الكسرية الجبرية ج 
س 

الد لل 
نضع البسط = صفر س = ۰ صہ ( د )= و٢١‏ ) 


4 ۾ س - ٤س‏ + 
مث" ال ۽ عين أصفار الداله الكسريه الجبريه 


٦+ س‎ ٥ س"‎ 
لحل‎ 
٠. =) س + ۳ =( س -ا)(س-۳‎ ٤ نضع البسط = صفر 4 س'-‎ 
۱١ = ) المچال صہ ( د‎ ٣ = س =۱ أل س‎ 
ICC LIC Ki LECCE CS SC CKO CGY CO EEE SC SEE SEC E CG CG 


۲ ۳ 
مث ۷ال : عين أصفار الدالة الكيسرية الجبر يةه ك (س -ا)(س +/)__ 


> سن ۔ افیا 
n N‏ 
نضع البسط = صفر س - ۱ )( س + ۸) = ۰ 
سكا »› ۸-y‏ ® 


® 
س =+ ١‏ > س = ۔؟ س = ١‏ ر المجال وہ (د) = ۲-١‏ )>-۱ 


COO CK KL COS IC CC LLCO KIS‏ کک ا کک کک کک کا کا کا کی کک کی کک ا 


مث ۸ال : عين أصفار الدالة الكسلرسة الجبرية- س' ٠-‏ *° 


١ 
2 ڪڪ‎ 


نضع البسط = صفر س دق . س هة 
س =+ اہ .صہ ( د )= ¦ -.٥‏ اه 7 


ا و ی و ی و و ی و ی ف ی و ی ۸ و و ا 


2 ع م 44 + ۹ 
مث١‏ ال : عين أصفار الدالة الكسرية الجبرية اح س 
س 


اھ ا 


نضع البسط = صفر صہ. س - ۹ س = س ( س" ۹) = ۰ 
٠‏ س ( س - ۲ )( س +۲ ) = ۰ 
“. س = ۰ > س = ۳ ¢ س= ٣‏ 


صر~ ( د ( اه ۳-۳ ¶£- = ST‏ 
مننړک توجبه الرباضبات )۷( أعرار ا کک ط 


ا 


1 مزکرۀ الج والتخصاء 


الصف التالت الأٌعرارک الفصل البراسی الئان 
تمارين على أصفار الدالة 
عين أصفار كلا من الدوال الاتية 
)١(‏ د(س) = س + ۲  1-‏ 
(۲) د(س) = 1۱1-3 
(۳) د(س) = ٤‏ - س SY <c T-}‏ 
)٤(‏ د(س) = س" + س 1-3( 
)٩(‏ د(س) = س - ٣٥س‏ 6 و 
)١(‏ (س) = س - ٥س ٤+٣‏ }6<1{ 
(۷) د(س) = س" - ۷س" +۱۲ س ffe}‏ 
(۸) د(س) = س ۲٣‏ س 3 As,‏ 
(۹) د(س) = س ' - ۲ س۸ foc T-} ٠١‏ 
)۱١(‏ د(س) = > }1-1{ 
(۱۱) دس) = حح 6 ٣‏ [-ئ 6( 
eu‏ ۵ }( 
)۱١(‏ درس) ے س س ٣‏ س (4-o } FP‏ 
i‏ 
)۱٤(‏ د(س) = rm‏ 3 }1{ 
)٠١(‏ د(س) = ٣‏ س SY-< < e‏ 
۱٦‏ 
)۱١(‏ د(س) = تلح SD‏ 
(۱۷) درس) ے س ٣س‏ :ا }-{ 
(۱۸) د(س) = اس {١1-}‏ 
س - ۸ 

مننړک توجبه الرباضبات )۸( أعرار ا کک ط 


3" 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


الدالة الكسرية الجبرية 


ف 
ذا کان ی › د کثیرتی حدود > و کان ص ( د ) هى مجموعة أصفار د فان الدالة 


ر 
رہ حیث : رہ : ځ - ص (د) > ع e‏ 


تسمى دالة كسرية جبريةاحقيقية و إختصاراً تسمى "' کسراً جبریاً '" 
1 © ۰ 
لاحظ ان : مجال الداله الكسريه الجبريه = ع - مجموعهة أصفار المقام 


E E 


مثاال : عين مجال كل من الدوال ألتالةا: 


1 ( س )= سم اکا (س) = س 
۳| نہ ( س ) چس ۔ ۹ _ © 
شض - °٥°‏ س ا [ 
]١[‏ نضع: س - ٠. =٤‏ اۋمنها: س = ؛ 
مجال رہ ( 4©( = ج - ٤‏ 
[] نضع: س - ۱ > > ( شض ۳ )( س + ۱) = . 
س =۱ » سسا ١‏ ® 


مجال رہ (س) = ۰۱ ۱) 


7 0 
[۳] نضع : س - ٥ہ‏ س + 1= ۰ (س - ؟ )(س)- ۲ )= :۰ 
س = »س ٣=‏ ® 
مجال رہم (س ) = ح ‏ }۳۵۲ !؟ e‏ 


DC O 


مثذاال : عين مجال كلا من الدوال الكسرية الجبرية الأتية 


(۱) ہہ (س) = م (۲) نہ (س) = 
ال الل 

۰ نوجد أصفار المقام ل = ۴ ت‎ )١( 

س = ۳ 0 مجال الدالة = ح ۳١‏ ؟ 


مننړک توجبه الرباضباتف ( ۹( أعراد  e‏ 


ط 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
(۲) نوجد أصفار المقام س" - ٤‏ = ( س - ۲ )( س + ۲ )= ۰ ۰ 
٠‏ س =۲ » س۲ . مجال الدالة = ے ۲۶ ۲-۰ !؟ 
OEE UOTE UOLUUOCUOUT UOTE OTO UOT‏ 
مثذ٣‏ ال : عين مجال كلا من الدوال الكسرية الجبرية الأتية 
+1 
(!) یہ (س) = س۲ (!!) یہ (س) = 
Wu‏ س + 
س ٣‏ 
الل 
(!) نوجد أصفار المقام «4 .. س + ۳= ٠.‏ 


ا ® “ مجال الدالة = ح ۳-١‏ ؟ 

«@& 
)!!( نوجد أصفار المقام 8 س ' = م س" ج مرفوض 
.. لا يوجد أصفار للمقام مجال الداله =ح 


PONENT UENO DOD TOTO NIUE OUT OTTO 
ال : عين مجال كلامت الدوال الكسربة#الجهرية الأتية‎ ٤ذم‎ 
“= ہہ (س) = س چ ن (با)ویہ (س)‎ )( 


- ۹ س +1 
للل 


: 6 ® 
١ (‏ ) نوجد أصفار المقام وم .. س" - ٥١‏ س ٦+‏ =( س۲ )( س - ۳ )= ۰ 


سی کے ھر 6 


(س-۱)' 


س =۲ » س مجال د N‏ ۲ ۰" ] 
۰ ع e ۲ e‏ 
ا .. مجال الدالة ج - إ١‏ رى 


اک کی چ کی کی ا ر از ا کان ی کی کی کی کی ا ر کا کان کی کا کی کی ا ںا کان کا کی کی کی کی ا ا کا ای کی کی کی کا ر ا زا کان کی کی کی کی کے ی ا ا ا 


مثذه ال oP!‏ الدوال الكسراية الجبرية الأتية 


9ں ,+4 ® 
(۱) یہ (س) = 9) ہہ (س) = س کل س۸ 
(س' - ۹)(س " +۸) ا 
1 
نوجد أصفار المقام ٠‏ (س' - ٩‏ )( س" (A+‏ = 
س" = ٩۹‏ ( س "س 
س =+۴۳ › سا . مجال الدالة = ے - ۔-۳ ۰۔۲١٣‏ ؟ 
نوجد أصفار المقام س - س = س ( س ۱ ) = ۰ 
س = ۰٩‏ » س= ۱ . مجال الدالة = ج ١٠)١١‏ !؟ 


ar a CECI SEC akar kaka a GSK aaa ak 
اد‎ 5% ٠ ° 
ر منئړک توجبه الرپاضبات ( £۰( أعراد ا کے‎ 


1 مزکرۀ الج والتخصاء 


الصة_ الال الأعرارک 


الفصل البراسى الثانى 


تمارين على مجال الدالة الكسرية 


س عين مجال كلا من الدوال الاتية 
١‏ )د شد 
(۱) د(س) = سے 


ا 
)دس = س ر 
)٤(‏ د(س) ے سے ٣س‏ ل 
)٥(‏ د(س) ے س چس 
)١(‏ (س) ‏ سےا 
(۷) د(س) Tr‏ 
(۱۱) دس) = ا 

(۱۹ درسم ے سات اسیا 
)۱١(‏ درس) ۔ س س ٣٠‏ س 
)۱٤(‏ د(س) Te‏ 

)٠١(‏ د(س) = سے س 


)۱١(‏ د(س) = اس 


س ٣‏ س ۱۰ 
۷ )د ا س 
(۱۷) درس) ‏ س ٣‏ س 
س" 
۳ 
- س 


منئړرک توجبه الرباضبات 


) ع١‎ ( 


ج - -1› 110 


: | 
أعراو ۲ /عاو 1 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


المجال المشترك لكسرين جبريين أو أكثر هو مجموعة الأعداد الحقيقية التى تكون 
فيها هذه الكسور معرفة معا ( فى آن واحد ) 


أى أن : ® 
إذا کان :رہ › رہ, کسرین جبزیین و کان : 
a ê‏ ۹ » + 
مجال رہ, = ع - الہ ( حیت کہ مجوعه اصفار مقام رہ ) 
> مجال رہ = ع - کہم ( حيث سہم, مجوعھ اصفار مقام رہ ) 
فان : المجال المشترك للکسرین رہ ۰ رہ =ع -( ہا لا ہب ) 
= ع مجمو عة أصتفار مقامى الكسرين = ع مجموعة أصفار مقامى الكسرين 
ه٠‏ و يكون المجال المشترك لعدد من الكسور الجبرية = 
= ع مجموعة/أصفار مقامات هذه الكسور 
فاا فا اا اا ا اا چ واا ن و ا او و 2 واا ن اا و ا و 


مثا ال : أوجد المجال المت اع كسرين التاليين : 
؟ 


رہ ( سں ) = ê As‏ > ن( س٢ا‏ 
٠‏ ° یں - ١‏ 
نوجد أصفار مقام كلا من الكسرين FE‏ 
نضع : س س" = . سس ( س ۱( ک٠‏ 
س ٠=‏ او سسا مجال رہ ( س ) چ ۱۰۰١‏ ) 
نضع : س - 1= ٠‏ ( سل - ۱١‏ ) ( س + ا۱ )7س )۱١+‏ = . 
س = ۱١‏ او س=-١‏ مجال رہ ( س ) = ۷۰١۱١‏ ؟ 


المجال المشترك للكسرين = ع - ! | ۰ « — 1 


N N RR O N DT DT 
مثتا-ال : أوجد المجال المشترك لكلا من الكسور الجبرية الاتية‎ 
رہ, ( سس ) = س > ل( س )= و‎ 


الحل 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات ( <( أعراو ا کک 


ا 


ط 


. 

مزكرة الحم والأتخصاء الصف التالت الأعرارک الفصل الدراسى التانى 
نوجد أصفار مقام الكسر الثانى س ۲ = ٠.‏ س = ۲ 
المجال المشترك = ح- ۲٠۰(۲‏ !؟ 


نک کی کا کی کک را کا کان کی کی کک کی ا ا ر ا کان ای کا کی کی کا کا ر ا ر کا کا کا کک کا کا کا ر کار ر کان ای کی کا کا کی کا کا ر کا کا کی کی کی کی کے ا ا ا ا 


مث"٣ال‏ : أوجد المجال المشترك لكلا من الكسور الجبرية الاتية 


رہ ( س ) = کے ¢ رہ ( س ) = > رہم ( س ) = ا 
° س +۲ س - ۸ 
الحل 
نوجد أصفار مقام الكس الأول ه = ۰ مرفوض (لیس له أصفار ) 
نوجد أصفار مقام الكسر الثانن س +۲ = ۰ فن = ٢‏ 


. المجال المشترك = ج 3 
KNN‏ 


اا أوجد الماك "المشترك لكلا من الگلالور الجبرية الإتية 
صا 


سق ' - ۸ = ۰ س" = ۸ س 


+1 
لہا ( س ) کپ > ل( 2)7 س'-۹٩‏ 
ا 
الحل ° 
نوجد أصفار مقام الكسر الثاضى س ۹= (سن - ۳)( س +۳ ) = ۰ 


س د۳ .» س المجال المشترگ = ح - ۔۲ ۰ ١-۰٣١‏ 


من٣‏ ال : أوجد المجال المشترك لكلا من _الكسور الجبرية الاتية 
س س 


e ° 
TI, Orn (7) = (u) n 
س سق يھ 4 س‎ 


نوجد أصفار مقام الكسر الأول س = ۰ 

نوجد أصفار مقام الكسر الثانى س" =١‏ ۰ س" = ۱ .. س= +۱ 
نوجد أصفار مقام الکسر الثالث ‏ س '- ۷ س +۱۲ =( س - ۳ )(س- ٠. =) ٤‏ 
س = ٣۳‏ » س٤‏ . المجال المشترك = ح ۰ ٤)۳١ ١‏ 


او ا ا ا ا او کو او او او کو او کو کو او کو او کو کو او او کو او کو کو او کو او کو کو او او کو کاو کو کاو او کاو کاو کو کاو باو کاو باو باو باو باو بارا باو باو باو باو باو ياو باو 
ا اه I‏ 
منتډړدگ دوجیه الرباضہات ) 8 ( أعرار /عار :2 79 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


تمارین 

: أختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس‎ )١( 
.. مجال الدالة رہ رس )ھے سیو‎ ]1[ 

[ {9T} TC < رح ر‎ -C[ 
.. ۰0 مجال الدالة رہ ( س ) = ر‎ ]۲[ 

[| {T1} Ce CTC < {Ile TC“ {1} -C] 
مجال الدالة رہ شض ) = ا ك‎ ]۳[ 

[ {fc} -C CGC cE} -C< {H4 -C] 


۰ ۰۰۰ مجال الدالة رہ ( س ) = ل هو‎ HH 
[ {Ye} Co GG < {-} COC {TF} CI] 


: ا 
]٥[‏ المجال المشترك للدالتین رہ اا( ین )= ۰ ہر سی س س 
هو ٠۰ ٠۰‏ ۰ 


{EFT TC < {OC < {4} -C] 


: 
١ س‎ 


]٦[‏ المجال المشترك للدالتین رہ, ( س ) = ل (س) کے 
هو ۰ ٩‏ ۰ ۰ 


|] {° > "I -C< C> fo IC {"} C&C] 
: ؟ ) أوجد المجال المشترك لمجموعات الكسور الجبرية التالية‎ ( 


۱ 


[ا] ہہ (س )= کے (o‏ س) = چ 


ر 1 
مننړګک توجبه الرباضبات CEE;‏ أعراد | /عاد ,92 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


[] دہ (س)= س ل رم (س) = ٣سس‏ 4 
ہیں _ ٥‏ س ١+‏ ہس س ؟١۱‏ 
۲ : 
س ہں  ٤‏ 
|[ (س) ہس + ) س -۸ ا ہس + ٤‏ سس + ٤‏ 
۳ 
ہس - ۸ 
> لم ( س ) = 
e‏ شش ۲ س ٤+‏ 
® کر ٣‏ _ 
]٤[‏ رہ (س )= پیل رہ (س) = پس 
س ویپس - ؟ ہس س - ١‏ 
û ۳‏ 
a a‏ 


(۳) اذا کان مجال الدالة رہ اس ) = ٭؟ شض - ۸هو ج ١إ؟؟‏ 
س س ٣‏ 
اوجد يمه ك 
NE ae eK‏ 


e هھ‎ 


1 ۱ a. 
9 /عاو ب‎ ٠ منتړرک توجبه الرباضبات £۵ ) أعراد‎ 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


إختزال الكسر الجبرى : 
وضع الكسر الجبرى فى أبسط صورة يسمى باختزال الكسر الجبرى 
خطوات إختزال الكسر الجبرى : 
]١[‏ نحلل كلا من بشط و مقام الكسر الجبرى تحليلاً تاما 
[؟] نعين مجال الكشرا الجبرى 
[۳] نحذف العوامل العشتركة فى كل من البسط و المقام 
تعريف : يقال إن الكسر الجبرى فى أبسط صورة له إذا لم توجد عوامل مشتركة بين 


بسطه و مقامه 
یون ن ن ا ا ن ا ن ن ا ن ي ا 
% . » سل 5 
متاال : إدا کانت رہ ( سم = 
سا 


أختصر ارہ 9 س ) إلى أبسط طو رة مبیناً مجال رہ ( س ) 
1 


) ١ س اش‎ = ۶ = 
CAF) Su 


مجال رہ (س) = ۱ یدا) 


رہ ( س ) = (س + ا) بحذف,( س ١‏ ) مَل البسط و المقام 


le E EE E E le E E ELE ole o HERDS OLE e lC E oe le E Oe le oe oC EEE E EDK E OC bE E OE le E E E El E E E E ol e E o e o 
مثا ال : اختزل كلا من الكسور الجبزية الأتهة مبيناً مجال كلا منها‎ 


\ 1 + o 
& رہ (س) ۔ ع 6 (س) = س‎ 
ف = س ج‎ 


الحال ® 
رہ (س) = (س - ۲ )( س ۔- ۲ ) 
(س - ۲ )( س +؟) 
المجال = ج - إ ۰۳۔٣‏ رہ (س) = س -! 


رہم (س) = (س - ۲)(س +۲ س+٤)‏ 8 
(س - ۲ )( س +۲) 
المجال = ح ۲۲ ۰۔٣‏ ؟ رہہ (س) ‏ س ٣اس‏ کے 


س 
نک کی چ کی کی ی ر ا ا کن کی کی کی کی ا ا ر ا کان کی کا کی کی کی ا ر ا زا کا ا کک کی کا ا ر از کان ای کا کا ا کی کی کا ر کا کان کی کی کی کی کی ا ا ا ا 


| 1 e 
17 /عاول‎ ١ أعراد‎ )٤7( مندړک توجبه الرپاضبات‎ 


ط 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
مث" ال : اختزل كلا من الكسور الجبرية الأتية مبيناً مجال كلا منها 


س ٤سا‏ ي فن ۳ تد 
رہ (س) eT‏ رہ (س) CTT‏ 
رہ (س) = ( س - ۲ )(س ۔ ١‏ ) 
س ( س - ۱ ) س - ٣‏ 
المجال = - ١٠١١‏ رہ (س) = 
رہم (س) = س + (س )٣١‏ (ے ک) 
(س - ٥‏ )(س ١ )١‏ 
المجال = ج - [ ۳-١١‏ ي لهم (س) به 


CICS COKE KUC LO KS‏ کک کا کا کا کک کا ر کا ای کی کک کی کی کک 


نساوی کسرین جبریین 


یقال ن الدالتین 'رہ, »یہ متساویتان (آیر: رہ = رہ ) إذا تحقق الشرطان 
التالیان معا : ]١[‏ مجال یں = مجال رہ ١‏ © 
[؟] دہ ( س )ارہ ( س ) لکل ص حص المجال المشترك 


KNN 


؟ ؟ 
مثذاال : إذا کان : رہ, (س) = ٣۷ا‏ رہ ( سن ) سه س ۔ اس +؟_ 


ہیں س ار یی + س ++ س 
اثبت أن : رہ, ( س ) = رہم( سم لکل قیم س التی تنتمٰی إلى المجال 
المشترك و أوجد هذا المجال ھ 

ال لكل e‏ 

ا س ( س - ۱ ) ا 


رہ ( س ) = ن (سں-٢)‏ = س (س- ؟) 


: 
ښن ک٢‏ ص 


> مجال رہ, = = ۔ ۰١‏ 


سس١‏ 
_ سآ ٣۴‏ س بم _ (س-؟)(س۔ا) _ سا 
٤ںآ‏ ےہ س( س ۲)(س۔ ا ک س(س۔ ؟) 


ا | 
مننړک توجبه الرپاضبات (EV)‏ أعراد | /عاد 92 


ط 


ا 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
> مجال ر = = ۲)۱١‏ 
رہ ( س ) + رہ ( س ) لأآن : مجال رہ ( س ) ± مجال رہ ( س ) 
و یکون رہ, ( س ) = رہ ( س ) ' أی یأخذان نفس القیم ' إذا کانت س 
التی تنتمی إلى المجال المشترك للدالتین رہ ٠‏ رہ وهو © (١٠١ء؟]‏ 
N N N N N TT‏ 


% » ۲ ۲ 
مت ا۲ال ۰ دا کان رہ (س) زر - a RE‏ > لم (س) = س -ا_ 


ڪت س سا 
هل رہ, = رہ ثم اوج لمجال المشترك الذى تتساوى فيه الدالتان 
الحل 
رہ (س) = (س + ۲)( س ٣_ا)‏ س ۱+١‏ المجال = ح ۲-۲١‏ 


5 ) 16 + 1( 
لہ (س) ‏ )س )(س۔ ت 


® 

س ١+‏ المجال = ح ١» ۲١-‏ 
ى 

رہ × دہ, ( بسبب اختلافهما فیالقجال) _ ار 


المجال الذى تتساوى فيه الدالتان = بحا ۲ ۲-۰ ١٠)‏ !؟ 


ON i "hh 


شاا ٠‏ اذاكا س ی ت 1 ا٤‏ 
ھل ل ل ٢‏ (س) aT‏ بہ ج ES‏ 
إثبت أن رہ = رہ اجن فا ھی تنتیی لمجال الملا لدالتین راوج 
هذا المجال ® 
الحثل e‏ 
س ( س - س ١‏ ) _ س(س - )( س +؟) _ س ٣+‏ 
رہ (س) = = = 
اڪ س ( س" - ٩‏ ) س(س - ۳ )( س +۳) س +۳ 


مجال رہ =.ح ۳-۰۳۰۰ ) 


_ (س-!؟)(س + ؟) _ س+۲ 
(س-۳)(س- )۲‏ س+٣‏ 


ا | 
مننړک توجبه الرباضبات (A)‏ أعراد | /عاد ,92 


ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
المجال = c1‏ ۳ ؟ 


رہ < رہ ( بسبب آختلافھما فی المجال ) 
ولکن رہ, = رہ لجمیع قیم س التى تنتمى للمجال المشترك بين الدالتین 
المجال المشترك = 2 ۲ ST eo f-«‏ 


Nn e e 


تمار 


: أختر الإجابة الصحيحة من بين القويين‎ ) ١( 


0۵ الدالة رہ ( س ) = سا فى أبسط صورة هى‎ ]١[ 
| صفر‎ > eT › ۱ س > ) شن‎ ۲ | 
® 
: للدالتین رہ (س ) ر ا د١ رہ( = ل یون‎ ]۲[ 
س + س س‎ 
رہ دنہ لکل سن اعایی‎ 


{I NFT < (FAC 1} -C] 


0 


[] إذا کان رہ (س )= ا دہ (س ) = س + م فإن : 


® ٠.٠٠١ ر = رهم فى المجال‎ 
[QF ANEC TC < {NEC < {r} =] 


پش 


۴ إذا کان س ± ۳ فإن : ابسط صورة للکسر الجبری رہ (سں) = س‎ ]٤[ 
QQ ھی‎ 


١ >» ۳ [‏ » صفر › ا ]| 


٠٠۰۰۰ =) إذاکان رہ (س )= پچ کے فان رہ (صفر‎ ]٥[ 


٤ 1 C0 ۳ ¢ ¢ |‏ صفر [ 
.م 1 
مننړک توجبه الرباضبات ( 6٩‏ ) أعراو ا کک 


ا 


ط 


۳ cC N «¢ ۲ | 


[۷] !ذا کان رہ, ( س ) = ۳ الب ر (س ) = و کان : 


رہ ( س ) = رہ ( س ) › فان لی = ۰۰۰۰[ ۲ > ۳ »> ۱١‏ 
® 
س - ل 


(۳) فی کل مما یاتی ھل : رہ ( س ) = رہ (س ) ولماذا ؟؟ 


ا 


ہس ؟ 
E a‏ 
مننړک توجبه الرباضبات ( 0۰( أعراد | /عاد ,92 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


¢( صفر 


صفر [ 


|۸[ إذا كان أبسط صورة للكسرألجبرى رہ ( س )= ۲ ھی : 


ج 
س + ٤‏ س + ٤‏ 


رہ ( س ) اچ فان لم کے “٤ “٩ | ٠.٠۰٠۰۰‏ ۸ صفر [ 
( ؟ ) أختصر الكسور التاليةرلابسط صورة :ى 
ي س + ٣‏ 
1ا تہ( )> س 1 کیل س ) > ہیں ب ں١١‏ 
؟ ® ؟ 
o‏ س + ٣‏ 
n SS = Iss ^ Es. ۰‏ 
|١|‏ تہ( سv)‏ ےا ا نہ( س) TOE‏ 
کے 1 > س ۸ 
[°] ہ(7) یں س وا نہ( )ر ۲ س + ؛ 
(س- ؟)- ۱ 
]۷[ رہ ( س ) = ن ] ( س ) = ؟ سس + ۷ س + ١‏ 
٢‏ س ٤+‏ ؛ ییک _ ۲ 


| )رہ (س )= س > رہ (س ) = کک 
ہس ۱ ٥ں‏ ° 
؟ ؟ 
کس ۹ا س۸ ) سس ٩۹‏ س- ۱٤١‏ 
؟ ) رہ ( س ) = ٤ TT‏ رہ (س ) = 8 


ط 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


ا + ۳ ^ ە س۷ 
ا رسیم اا رہ یں اع 
س ٤‏ ۳ < 
)٤‏ رہ (س ) = ٠‏ ¢ رہہ ( س ) = ا 
سس ٩‏ س 
® 
4 س- ا سس ؟ 
٤ (‏ ) إداكان رہ (س ) = 4 س + ۳ رہم (س ) = س ہیں 


اثبت آن رہ ( س ) = رہ (س ٠)‏ لجمیع قیم س التی تنتمی إلى المجال 
المشترك للدالتين و أوجد هذا المجال 
® 


٩ ٩ ۴‏ 
١ (‏ ) اذا کان رہ (س) = س ٤١‏ س + یرہ (س) = س ا 
سس + بس-١‏ ہیں ۹٩۹س‏ + 
اثبت أن رہ, ( س )کا رہ (س ) لجمیع یم س التی تنتمی إلى المجال 
المشترك للدالتين و أوجد هذا«الجال 
® 


` 


١ « 
سر‎ 


ثبت أن رہ, ( س ) = رہ (س) ‏ لجمیع قیم س التى تنتمي إلى المجال 
المشترك للدالتين و أوجد هذا المجال هھ 


س + ٣‏ س ۱ 


( ۷) إذا کان:رہ, ( س ) = »ہم ( س)= OY‏ 


ےہ 
س -_ س ۲٢۲‏ 


> و کان مجال رہ, = مجال رہ فأوجد قیمة کل من  :‏ › ل 


کی کی کی کک ر کی کی کی کی کی کا را ای کی ا کک کی کی کر زک کا ان کک کک ا ا ر ارز کان ای کی کا کا کی کی کا ر کا کا کی کی کی کی ی ا ا ا ا 


î 1 a 
92 أعراد /عاد‎ )۵١( مننړګک توجبه الرباضبات‎ 


ط 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


العمليات على الكسور الجبرية 


أولاً : جمع و طرح الكسور الجبرية 

قاعدة جمع و طرح كسرين جبريين هى نفس قاعدة جمع و طرح عددين نسبيين وبالتالى 
يمكن إجراء عملية جمع أو طرح/كسرين جبريين متحدى المقام أو مختلفى المقام كما يلى 
إذا کان س 9 المجال المشترك للکہراین الجبریین رہ ( س ) = رہم (س) حيث: 


د, ( س )@ دہ ( س ) 
(۱) لہ ( سن )= د( س) ر ١‏ ل (س )= د( س) 


" کسرین جبریین متحدى المقام '" 


1 د ( س د( س) 
فان : ہہ ( سس ) الہ (س ) کی ر سم + دا( س) + دہ( س)_ 


د ( س ) 
ê‏ 
د( س) _ دہ( 07ا) د( س)- د,( س) 
Orn r ON 0 (r)‏ ` 
(۲) ہہ ( س ) ا( ٥)‏ رہ رسن ) ا( س 
7 0 
" كسرين جبريين مختلفى المقام " 
۳ د د 
فان : رہ ( سس ) + رہ (سس ) = 0 SEL‏ .3 


د( س ) × د( س )+ د( س )×د,( س) 
د ( س ) × د ( س ) 


د ( ( د( س ) 
> رہ ( س ) - رہ ( س ) = د ( س ) 


= دار( س)×د:( س)- د( س )×د,( س) 
د ( س) × د( س) 


منئړک دوجبه الرباضبات ( ۵٩‏ ) اعرا e‏ ا 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
ملاحظات .۰ 
٭ مجال الکسر الجبری : رہ, ( س ) + رہ ( س ) هو المجال المشترك للکسرین : 
رہ ( سس ) › رہ ( س ) 
٭ لکل کسر جبری رہ( س ) یوجد معکوس جمعی ھو : - رہ ( س ) 


فمثلا : المعكوس الجمعى للكسر الجبرى سح هو الكسر الجبرى : سح 
س 


لجمع ( طرح ) کسرین جبریین " أو آگثز " نتبع الآتى : ٠ ٠ ٠‏ 
> نرتب حدود بسط ومقام کل کسر حب الأسس تنازلياً أو تصاعدياً " تنازلياً أفضل '"' 


؟ - نحلل بسط ومقام كل كسر جبرى إن أمكن " مجموع وفرق بين مكعبين أولاً " 
۴ - نوجد المجال الهلشترك 

٤‏ - نبسط كل كسر على حدة " نختصر الکی ر 

ه _ نوحد المقامات للكسور ® 

- نجرى عملية الجمع ( الطرج) 

۷ - نبسط الناتج ه 


مثا ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبقاً مجالها 
۳ 


س س ےا هھ 
بو( س ) = سپ + سپ 
س - ٤‏ س + ۲ س - 9شس + ^١‏ ® 
الحل 
(س - ۲ )( س - ۱ ) (س - ۲ )( س - ۲  )‏ س-۱ س" 
س - ۳ + س - ۱١‏ _ اس ٤‏ 


. . المجال = ح - ۲١١١۳1‏ 
(س - ۱)( س - ۳) (س- ۱ )(س-۳) iC‏ : 


۱ e 
مندړک دوجبږه الرباضبات ) 0۴ ( اعړاو ا کک طط‎ =| 


أ 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الال الأعرارک 


مٹ ٣ال‏ : اوجد رہ( س ) فی أبسط صورة وعین مجال ن حیث 
E OT E‏ 
س - ۱ س - اس +۲ 


الحل 


رہ( س ) 


٤ ۲ 


(س - ۱ )( س+۱) 


س + ++ س + › © “س 
(س-۱)(س+۱)(س- )۲‏ (س-)(س+۱)(س۔۲) 


رہ( س ) = 


مٹ ۳ال : إذا کان : رہ, (س) = ٣سد‏ 


سر - سس 

رہ (س ) + بے( س ) 
الل 

) ۲ + شض - ؟) ر اش‎ (٣ 


( س ٭ ۱ ) ( س ؟) 


اوجد : رہ(س = 


رہ( س ) = 


حیث مجال رہ( س )= کد [- ۲-۰۲۰۱ ) 
® 
سن - ؟ ۴+ س ا ؟ 


رہ( سس ) > ہس + ۱ 


س + ۱ 


مث ٤ال‏ : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناً القجال 


_ س + س ۲ 
س - ۱ س ٤+‏ 


الحل 
_(س+ ٣‏ ( س ٤+‏ ۳ (س-۱ )(س- ؟( 


(س - ۱ )( س ٤+‏ ) 


رہ( س ) = 


رہ( س ) 


١٤+٤ س‎ ٤+ آس٣‎ 


= المجال 
(س - ۱ )( س+٤)‏ 


مننړرک توجبه الرباضبات ( 06 ) 


ا 


؟( س - !)+ ٤‏ (س+ا) 


(س - )(س-۱) ۰ 


المجال= ے ۱۲١۰۔١۲۰‏ ؟ 


ن کت کی ا کی کی کی زا کا ای کی کی کی کی کا ار ا کا ا ا یں کا ارک ا کا ا کک کک کی ا ر کا کان ای کا کا کی کی کی کا ر ا ای کی کی کی کی کے کی ا ا ا 


> رہ (س) = 


) ١ + تس‎ ( ٢ + س‎ ( 


ETT ۱٣+ س‎ 


کک ار ا ن ا کان ا ر کا ر کان کان کا کی کا کا ر کا ا ای کی کا ر کا ان ان ای کی ا ر کار ا ا کا ا ات ا ا ر کان کا کا کک کا کان کان کان کان کا کا ر کا ان ای ا ان کا کان کان کا کی کی کا ا ا کا کی ا 


س' +۷ س +۱۲ جس" - ٣۴س‏ +۲ 


{4-1} = 


الفصل البراسى الثانى 


)؟-س()۱۲٣س()۱-س(‎ 


ہس + س- ٣‏ 
ہس + ٤‏ س + ۲ 


( س - ؟) 


س + ۱ 
= ۱ 


® 
® 


(س - ۱ )( س )٤+‏ 


1 
أعراد ۲ ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
مثہ ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


°+ س٦‎ - س‎ a 
الحل‎ 
O رہ( س ) = س‎ 
) ° - (س - ۱)( س +۱) (س - ۱)( س‎ 
۲+ س (س-١) +۲ ( س kا) ے س' ۹٥س +۲ س‎ 
)٥- س()١+ س‎ ()١ - (س‎ 0)٥ س()١+ (س - ۱)( س‎ 
> 
_ س" ۳ س +۲ ' (س-ا)(س-!؟)‎ _ 


(س - ۱)( س +۱)(س - )٩‏ ۱ (س - ()١‏ س +۱)(س- ° ) 


۲ _ 
) ١١١-١١ [ - يشا مطل = ح‎ 
) ° س‎ ()١ + س‎ ( 
NNN ENN eee 


مثا ال : أوجد رہ( س ) فی ”سط صورة مبیناً آلمجال 


۲ ۲ 
رہ( س ) = س 2 4 س - ٤س‏ 
N:‏ س ۷س + 


® 
ns‏ _ 0© 
رہ( س ) -( س -!۲) (س ۔ )٦١‏ م (س۔ ١)(س‏ ٢ا‏ )مت س س +ا 


(س - )( س ا وھ (س - ') ( س ےی سي ۲ س -؟ 
س- +١‏ س ١+‏ 5 س ° 
س٣‏ س-! ض® 


رن کنن کن ن کن کن کک ن کن ن کک کن ن کک کن نان کن کک ن کن کی کک کی ا ن ن ی کی کک کک 


ا | 
مننړګک توجبه الرباضبات ۵0۵5 ) أعراد /عاد 92 LL‏ 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


تمارين على جمع الكسور الجبرية 


س أوجد رہ( سس ) فی أبسط صورة مبیناً المجال 


س ۱ 
) رہ( س — ا 
ااا ا س +۱ 


Jn 2‏ 
(۲) ہہ( س ) اس + - 


(۲) یہ( سس ) = 


١ + دہ (س ) ا‎ )٤( 
س‎ ۲ 
Yo _ ٣ 
اس اس دا ے‎  ) ہہس‎ )٥( 
س+ه س+ه‎ 


_ س س ۲ 
e‏ س +۲ ٤-2‏ ® 


® ۱ + 


(۷) نہ( س ) = ہک سی 


۱ 


(۸) دہ(س ) =س س1 ٭ 
س ٩۹‏ 


س +۲ ® 
س ۱۰+۳ ۲ش +۱ 
۹ . ا 
o RIY Trew 70 0)‏ 
۰ 5 س ٠‏ ۳ س +۱ 
( )ب () س ٣س۴‏ ' س+ا 3 
۱۹ _ س ۲ س ٤+‏ س ۱ Or‏ 
( 0( س +۸ ٠‏ س٣س‏ 
۲ ۱ = 
es‏ ا س + س - 
e‏ 
2 
e‏ چ FT‏ 
۳ س+٥‏ ۱ س" س ۲ 
۱٥(‏ > 
نرگ توجبه الرپاضبا 0 ّ A‏ 
مننړک توجبه الرباضباتف (۵7 ) أعراد ٣‏ /عادلَ 


ا 


ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


کن ار ا چا ا کن ا ر کا کا کن کا کا ر کان چان کان کان ای ر کان کا چان کن کان کا ر کا کان کان کا کان کا ر کان ان ان کان کان کا ر کان چان کان کان کان کا ر کان کان ان کان کا کان ر کان کا کا کی کک ا ا کا کک کا 


مثا ال : أوجد رہ( س ) فى أبصط صورة مبيناً المجال 
V8 ۷‏ ۳ 
س ۱١-‏ ۱-8 
الحسل 
N‏ ° 


چ القجال =ج ۔ (۱) 
»@ 


رہ( س ) = 


رہ( س ) 


e E E EE E E EE E E E E E E E EE E E E E E E E EE E E Û E E E E E E E E E E E ÊD e EE le E e e E E E e e e E E e 
متا ال : اوجد رہ(سس) فی أبسط صورة مبينا المجال‎ 

® 
۸ س٤‎ 


9 3 
الحل 
® 
٤س‏ - ۸۱۸ n ٤‏ 
رس ) ج کک ؛ ‏ اج٢‏ 


ele ole E OE E E bE lele OE OE OE EE E E lC OE OE OE E E bE E OE OE E E IDI Ole OE E OE E bE le lC E OE E E E E E E E E E E E El E E e 
مثا ال : أوجد رہ( سس ) فی أبسط صورة مبیناً۔الجال ڃ‎ 
۱۰ - س" ۷ي‎ 
e e 
۲+ س - اس +۲ | س - ۲ س‎ 


س ۷ س +۱۰ ( س - ! )( س -۰۹) س - ٥‏ 


۲ = = 
س - ۲ س +۲ (س - ۱ )(س-؟) س-۱ 


المجال حح- ! 1 ۲ 


ار ا کان ن کن ا ر کا ر کان کان ا کا کان کا ر کان چان ان کا کا ر کان چان چا ان کان ار ر کا اا ان ان کان کا ر کان چان ان کان ا کان کان ر کان ان کان کان کان ا کا ر کان کا کان کان کان کا کا کا کی کی کا ا ا کی کی ا 


رہ( س ) = 


1 a 
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ا 


ط 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الال الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
مث ٣ال‏ : اوجد رہ( س ) فی أبسط صورة مبيناً المجال 


س" ۲۷ ٩۹‏ - س" 


الحل 


یں + اس + ۹ (س - ٤‏ )( س +۳ ) 


ر : 
(س - ۲ )( س +٣‏ ٣س+٦)‏ -(س )١-‏ 
۱ 2 س - ٤‏ )( س +۲ 1 ا 
س - ۲ (س- )س *+) س۔-۔۴۲ س-۴۳ سا 
ٹن ® 


کک ار کا چان چ کان ا رک ر کان کان کا کا کا کا ر کا ای ا کی کا ر کا کان ان ی ا ی ر ا از کان اک کن کا کان کان کان کا کن کان کان کان کان کان کا ا کا ر کان کان کا کان کا کان کا کا کی کی ا ا ا کا کی ا 


مث٤‏ ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناًرالمجال 


رہ( س ) = ٤‏ ® 
۱ ۲ 
س۷ ٤‏ س ه٥ ١‏ س 
الحل ي 
> ۶ 
٤ ۲ ٤‏ ۲ 
رہ( سن ) = ا = 
۲ 
س - ٤‏ س٩‏ (س'-١)‏ (س-)(س+۱) (س-۱)(س+۱) 
® 
س ( س )۱١-‏ !۲ (س-۹٩)‏ کے ٤س٤‏ - !۲س + ۰ 
(س-٥)(س+۱)(س-۱)‏ (-٥)(س+۱)(س))‏ 
ا الملجال == ١١١١-۰١‏ 
(س-٥)(‏ س۲ ۱)(س-۱) ® 
2 : ہس - ۲ س ٤+‏ 9 
۴ س ۲+ یں ؟ 
اوجد : رہ( س ) = رہ ( س ) - رہ ( س ) 
الحد فل 
1 
ہس ٢‏ س E ٤+‏ 
رہ( س  )‏ ا ا _ رس ۔ا١)‏ 
A+‏ ہس کہ سات ۲ 
س ٤س٤‏ سا 
س + \ س ۳ ست ؟ 


٤ _ _‏ ( س + ()١‏ س ل ) 
س( سج ( سس 
منئړرک وجبه الرباضبات )0۸( أعراد | /عادل 1 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


حیث مجال رہ( س ) = [- ۱١۲‏ 


س +۱ _ س+؟ 


ور اک ا اک 
س + ۲ س ۳٣‏ إ۲ س +٣‏ إ۲ 
CES GCC SSK SE SKS KSC SSE Erk Crakk Ak‏ 
؟ 
ذا کا“ 2 ۳ ۹ 
مثا ال : إذا کان : رہ (س)ا ےک > رہم (س) = س ٣‏ اس ٣‏ 
کں + ۲ ہس -۷؟ 


آوجد : رہ( س ) = ی ( س) - رہم ( س ) 


الحهل 


رہ( س ) = س ١‏ 7 یں + ٣‏ س + ٩۹‏ 
س٣‏ )(سن۔- ٣‏ )س +۲ س +۹) 
سک ١‏ 
RS‏ 


حیث مجال رہ( ) = إ ٤۳‏ ا 


® ۲ 
A) -(1 wre DD)‏ س اس + 
رہ( س ) = یں + ( سس - ۳( س( 
LCDS SEC OCCO a TOK CCCUK. Ta CE LCL E E‏ 
مث ۷ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط الور ة مبينا:المجال € 
۲ 
س شش 
رہ( س ) = ۳ e‏ 
س ۱ ١س‏ 
® 
س س س و 
س 


س ۱ -(س-۱) س - ۱ س-۱ 


س ( س - ۱ 
ي المجال = ح - ١١‏ 
ا &-}( 
او او او او او او باو او باو باو باو باو باو باو او او باو باو او او باو باو باو باو او او باو باو باو باو او او باو باو باو او او باو باو باو باو باو او او باو باو باو او باو باو باو باو باو او او باو باو باو باو باو 


کک | 
مننړک توجبه الرباضبات ( ۵۹ ) أعراو ا کک 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


س أوجد رہ( سس ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


(۱) ہہس ) = س ی () بہ(س )= اس۔۔ ا 
س ا س ٣‏ س۳ 
(۲) دہ (س ) = ۔ ع )٤(‏ رہ (س ) = ٣سا‏ ۔ 
س - 9 س-٥‏ س - ۲ س !۲ 
() ہہ (س ) = اسخ لد لد () ہہ(س) سخا ۔ اد 
س +° ا س °٥‏ س ° 


س - ۲ س" N.‏ 


. 
Sl, س‎ ۱ ۰ ER“ E س‎ 


۱ + س + س + س س‎ _ ١ 
u WR ۱ ) دہ( س‎ )۱١( 
e mat mm 
EF ٤ ٤ 
اس _ _ اس۔ ا‎  ) رہ(‎ )۱۲( 
۱+ س +۱ س‎ 
۲ 
٠ رہ( س ) = + س‎ )۱۳( 
® س١۱‎ ۱ س‎ 
ا ا ا‎ ( 
٣ ی ن‎ 
1 4 
e OS 
1س س‎ ١ - س٤‎ 
iı _ رہ (س ) - _ اس‎ )۱١( 
٤ ' س - اس س‎ 
س‎ ۹ 
ST i _ '- دہ( س ) = س‎ )۱۷( 


س س ١‏ س - ٤‏ س - ه٥‏ 
ر مندړک توجبه الرپاضبات (7۰) أعراد ١‏ /عاول 1 


ط 


مذكرة الحم والأحصاء الصف الثالت الأعرارک الفصل الدراسى الثانى 


ضرب الكسور الجبرية 


١‏ لکل کسر جبری رہ( سس ) ۶ ٠‏ بوجد معکوس صربی هو مفلوب الكسر 
و یرمز لھ بالرمز رہ (س ) 


س + ۲ 1 
فادا کان : رہ( س ) = یں حیث : مجال رہ(س ) = )٤ [ -C‏ 


® 
* و بالتالى يمكن إجراء عملي ضرب أو قسمة كسرين جبريين كما يلى : 
إدا کان : رہ ( س ) = رہ (فن ) کسرین جبریین حیٹ : 
د ( س ) دہ ( س) 
اا ( )2 درس له (س )در افن: 


د ( اس ) د( س) د( س ) × دہ( س) 
)١(‏ یہ ( س ) × رہC(سں)‏ = درس کے( س) :> د( س)×د(س) 


حیث : س a‏ المجال المشترك للکسرین الجبریین رہ, ( س )۰ رہہ (س ) 
أی  :‏ _ ص ( د ) لا ص (د)) 


مثاال : اوجد رہ( س ) فی اط صورةامبیناً المجال 


e DD 


(س - ۲ )( س )٣+‏ ۲ ( س 6 (١‏ س + )ا 


المجال = ح ۳۲۔٣۔٣‏ هھ 


e E EE E HE HEL CAE HE E EE E E E E E EE E E OE E E EE E E OE E E OEE E E OE E E OEE E E E E E E E E E E E E E e E e e 
متا ال : اوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبينا المجال‎ 


٤ ۳ _ٌ‏ س س 
رہ(س )  _  -‏ کے ا 


س" ١‏ س + ٣س‏ 
الحل 
رہ( سس ) -(س - ٤‏ )( س )۱١‏ ہے س( س ١‏ ) _ س٤‏ 
(س - ۱ )( س +۱) س( س + ۲) س ٣+‏ 


ا 


المجال = ج ۱١‏ ۰-۔١‏ )٠۰۔٣‏ 
منئړرک وجبه الرباضبات ( 11( أعراد /عادل 1 LL‏ 


3" : 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
مث ٣ال‏ : أوجد رہ( س ) فی أبسط صورة مبيناً المجال 
N"‏ ۴س ٦+‏ 
رہ س ) = اک »× کا 
س کس ا ا 


الحل 


۲ 
_ ۲ + س٤‏ 5 
رہ یں ) س )( س س۲ ٤‏ ) ۲( س +؟)_ ‏ ب 
(س+ ؟)( س ۳) س +۲س+٤‏ 


المجال = ح --۳ ۲١‏ 
ار ا کن ا کان ا ر ر کا کان کا کی کا ا رکا ا کا کی ا رکا کا ا ا ا کر کان خا کان اک کان کا ر کان کا کان کا کن کا ر کان کان کا کان کان کا ر کان کا کا کان کا کان کا کا کی کی کے ا ا کا ا 
مث٤‏ ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صوراة مبيناً المجال 
س ۱۲س ۲٤+٤ ۳٦+‏ 


رہ( س ) = س ھا س کت 
الححل 
س د ۲اس ٣٦+‏ ٤س‏ +4 ۲ 
ر = × 
س" س -( س )۳٣‏ 
هھ e‏ 
= ( س ١٦‏ )( س ١‏ ) '× ۶ ( س ٤ - ® )١+‏ 
س ( س - ١‏ ) - پش - ١‏ )( س )١+‏ 2` 


Si-< 1< ٠ + المجال = ح‎ 
ILL IIILNLLLIIIILT TEL LNLLIIILNLLLIIAINLEFIILLLIIILLLLIILLLL EE 


مثہ ال : اوجد رہ( س ) فی أبسط صورة مبیظ]المجال 


الحال 


م س + ۳س ٩۹+‏ . 


( س - ۲ )( س +۱) 
(س )س + ۳س +1( ۴( س+۱) ۲ 


المجال = ج ١-۳‏ 


ار ا ن ا کن ا رک ر کان کان کا کا کان کا ر کان چا ان کا کا رکا کان ان ان کان کا ر کان ا ان کان کان کا ر کان کان ان کا ا کان ا کان ر کان ان کان کان کان ا کان ر کان کان کا کان کا کان کا کا کی کی کی ا ا کا کی ا 


کک | 
| مننړک توجبه الرباضبات ( ٩‏ ) اعراو ا کک 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 
مث ٦‏ ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


۲ N" 
٥١ -س-‎  سا‎ × : 
۲ من این‎ ٣ س - ٭ س‎ 


الحل 
رہ( س ) = (س - ۲)( س" +۲ س+٤)‏ ( س 2+۳)( س - ۲ ) = س +ه 
(س - ۲)( س -۲ ) س + ۲س+٠‏ 
المجال = ح- SY-< ۲١‏ 


کک کار ا ان چ کان ا ر کا ر کان کان کان کی کن کا ر کان چا ان کا ا رکا کان چان کک کان ر کان ا ان ان کان کا ر کان کان ان کان کان کان ر کان ان کان کان کان کا ر کان کا کا کن کا کان کا کا کی کی کک ا ا کی کی ا 


رہ( س ) = 


2 ا + کوس + ۲ EEE EE‏ 
مت ۷ال : اذا کان : رہ (س) س > رہ (سں) = س + ؟ س + ١‏ 
اوجد : رہ(س ) = رہ ((س) × رہ (س ) 
الد الل 
_ (س + ۱)( س+؟) f‏ 
٠ 7‏ اس + )(س+) 


حیث مجال رہ( س ) = = ( “. رہ( س ) = Es‏ 


e EDD DD DDO DD ap O LED DE e e DOE DO O E e 


مث۷ال : إذا کان : رہ, (ہں کیچ س 1 ا( ا 
سن ٥١ ٣‏ س + ١‏ س 
® 
اوجد : رہ( س ) = رہ (ش) + رہ ( س ) 
o E -_<‏ 
رہ(س ) ے (+ !)س - (١‏ ب (ب۔ا)(س٣؟)‏ 
(س + ۲ )(س + ۳) (س + ؟ )سس = 0)٩‏ 
حیث مجال رہ(س ) = ۴-۰۲ ۲,۱ 
(س + ۲ )(س - )١‏ (س + ؟)(س - ؟) کس ؟ 
e‏ (س + ۲ )(س + ۳) * (س-۱) (س+؟) = س+؟ 


کا ار ا ا ا کان ا رکا ر کا کان کا کا کن کا رکا چان ان کا کا ر کان کان ا ان کان کار ر کان اا ان کان کان کا ر کان کان کان کا کان کان ر کان ان کان کان کان کا ر کان کا کا کان کا کان کا کا کی کی کے ا ا کی کا 


مننړک توجبه الرباضبات ( 3 ) اعرا e‏ 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


س أوجد رہ( سس ) فی أبسط صورة مبيناً المجال 


+ 
(1) دہ( س ) = × س 
)س = ل × ب 
ê»‏ 
)١(‏ ہرس ) = کا × اس 


کک سں ' س ٤‏ س ۱ 


ن 2 س ٣٣‏ 
© — 
(°) رہ( س ) a CEE‏ 


س ٣‏ 
س +۱ س ' ٣+‏ 0 
٦‏ ) رہ( س ) = کے × 
س '- ۸ س+ ٦‏ 3 


٤ س +۲ س+‎ TE. gg 


(۸) رہ (س ) = "س٤ا‏ × س ا 


س ٤‏ س +۷ ® 
)٦(‏ رہ( س ) = سعد > چ 27 
۹ و 
)۱١(‏ دہ( س ) AN NES‏ 
س "ٗ۱ س ا ® 
)۱١(‏ رہ( س ) ۹ e i‏ 
س ۹ آ٤‏ 
(۱۲) رہ(س ) - س ا » e‏ 
س + س 
(۱۳) رہ (س ) = ٥س1‏ _ × _ س ٢٣س‏ ۱۸ 
س ٦+‏ س یں ٣‏ 
)۱٤(‏ دہ (س ) = س۸× س ٤‏ _ 
س س + س ٤+‏ 
٥‏ شن تااس س +۴۳ س+٩‏ 
Tg as‏ 3 
م : ال راضاے 1£ ۹ 92 
مننړګ توجبه الرٍباضر ( 1€ () أعراد "/عا 
| : ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


قسمة الكسور الجبرية 


لکل کسر جبری رہ( سس ) ۶ ٠‏ بوجد معکوس صربی هو مفلوب الكسر 
و یرمز لھ بالرمز رہ (س ) 


8 س + ۲ ۱ ہس ٤‏ 
فاذا کان : رہ(س ) = وس-٦ ‏ فإن: رہ (س )= س+٣‏ 
ض 
حیث : مجال رہ(س ) = 1€ [ ]٤‏ › مجال رہ (س )= ج 3 ۰٤‏ ۳) 
® 


و یکون : رہ( س ) × رہ '(سس )ک۱ 


* و بالتالى يمكن إجراء عملية قسمة كسرين جبريين كما يلى : 
إذا كان : رہ ( س ٦=)‏ رہ, (س ) کسرینرجبریین حیث : 


د 
رہ ( س ) = 7 1 نہ (س) = فان : 
® 
8 دب( س) . د( س) ‏ دب( س) د( س) 
E EI ag O (r)‏ 


و یکون مجال رہ, ( س )+ رہ (س ) هو المجال المشترك لکل من : 
دہ ( س ) ۰ دہ (س ) › یلا (س ) J‏ 4 
أی : ح ۔ ١‏ ص ( د ) لا ص( دہ لا ص (دء) ؟ 


LC CCU CODD U CCK OCOD LCC IC IOUS 
ء۶‎ 1 « 4 
® q۹ ۳ 
۰) المجال الذی یکون فيه للکسر معکوس ضربی (۲) دہ ' (۱) 0ہ‎ )۱( 
ْ = د قبمة س التى : تحقق أن ا (س)‎ (۳) 


ااك ل 


ا س'۔ ٩۹‏ _ (س- !)( س +؟) ے س+ا 
س ٥‏ س + ( س - ۲ )(س- !۲ ) ف 


المجال = ح ۳۲۔٣۲‏ 


کک | 
ل مننړک توجبه الرباضبات ( 1۵ ) اعراو ا کک 


ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


mm a —- 
١۔-=‎ = ۳٣١ = )۱( 


1 ۲ 
رہ" (۲) غير معرفة لان العدد ۲ # لمجال الدالة 


رہ" (س) = ا ا 
° س ۲ ° 
۵ س +۱۹ = اس ١‏ ۵س اس = ۔- -_ 1e‏ 
س = ۔ ۲۱ ٠‏ س = 


ںا کن کی کی کا کان چا چان کا کی کا کا کا کا کی کی ا ا ا کا ا کی کی کا کا ر کان ا کی کا کا کا ر کان کا کا کا کا کا کا کی کی کا ا ا کا کی ا 


مثا ال : اوجد رہ( س ) فی بط صورة مبيناً المجال 


دہ( س ) = ل ۴ کیک 


رہ (س ) = س" ۱ ل ا ورس ا )(س ٣ا‏ )س 


۱+ س +۱ (سں - ١)(س + س +۱) س‎ "u 


المجال = جد إ | 1-۰0 


مث٣‏ ال : أوجد رہ( س ) فی اظ صورتامبیناً المجال 
۳ 


E EE 
۱+ س + س‎ 
NNR NNN 


س"- ۳ س سی + 
س + س ١‏ س +1 
الحل FE‏ 
N"‏ سر٦‏ 
رہ( س ) = > 7 
+ س ^ س + ۲س ٤+‏ 
® 
_ ( س !۲ )( س" +۲س )٤+‏ . ۲ ( س e ۷ ٣+‏ 
(س + ۲)( س - ۲ ) س + س ٤+‏ 


المجال = ح ۳-١‏ »۲ ؟ 


ار ا ن چ کان ا ر ر کا کان کا کی کن کا ر کان چا ان کا کا ر کان کان چان چان کان کار ر کان اا ان ان کان کا ر کان کا کان کان ا کان کان ر کان ان کا کان کان ا کا ر کان کا کا کان کا کان کا کا کی کی کے ا ا کا کی ا 


ا 


مننړک توجبه الرباضبات ( ۷١‏ ) 


1 
أعراد ۲ /عاو 


ط 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الال الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
مث٤‏ ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


س - اس . ۳_٣‏ 
یہ( س ) = :+ س س 
س" س ٤س"‏ - ۹ 


1 
سا ٣‏ س __ ي ٤‏ سا-٩‏ 


رہ( س ) = a a‏ 
(س ) اس س ٦‏ اس اس 
I.‏ = ب( ل × (۷ س٣‏ )( ۲س +۳) = س-٣‏ 
(1س + ؟)( س - )١‏ @ س ( س - ۳ ) س ۲ 


المجال = ح إا ٠ ۲١‏ 1 
۲ ۲ 
کک ار ا ان ا کان ا ر کا ر کان کا کا کا کا ا ر کان ا ا کی ا ر کا کا ان ای ی ںا ا کان چک کان کا کان کا ان کا کن کا ر کان ان کا کان کان کا ر کان کا کا کان کان کان کا کا کی کی کا ا ا کا کی ا 


مثہ ال : أوجد رہ( س ) فی آبسط صوراةمبیناً الہجال 


س ٣سر‏ ۱ شس - ۱١‏ 
رہ( س ) = 0 KIS ”_E‏ 
e rN‏ 
٦‏ شس +۱ س + س ١+‏ 
س -— ۰ س هھ 
_ (س- ا )(س- ا پس + سال ٍ العجال = ح - ١١‏ ؟ 
(س-۱)(س +س+۱) س ۱١‏ : 


فاا ون ا و اوو و 0 ا ا ا وا۸۹ ي انوا ق 0 و ا ۸۹ ااا و وا ا ي 


مث ٦ال‏ : أوجد رہ( س ) فى أبسط صوراةمبيناً المجال 


Of, +‏ 
رہ( س ) = س ٢٣س‏ ا٤‏ س + اس +س اس 
س س ۲۰ س" ۷س ۱١‏ 
الك هة ® 
ا ا ۲ى" - ۷ س - ۱١‏ ® 
رہ( س ) = س اد × س 
س س - ۲۰١‏ س + س - ۲ س 


_ س ( س +۳ س ٤‏ ) × (۲س +۳ )(س-٥)‏ 


(س ٤+‏ ) (س-٩)‏ س(۲س' + س-۳) 
_ س ( س + ()٤‏ س 1) × (۲س+۳)(س-۹١) ‏ 
(س )٤+‏ (س - ٩‏ ) س (۲س +۳)(س - )١‏ 
المجال = ح ٤-١‏ - 009 1-01 1 
۲ 


منئړرک وجبه الرباضبات )۷( أعراد /عادل 1 


ا 


ا زک چا کی کا کا ر کا کان کا ی کا کر ا ر کان کا کن کا کار ر کا ا کی کان کا کار کا کان ان کا کا کار ر کا چان کا کا ر کان کا ر کان ان کا کا کا کا کا کی کی کک ا ا کا KNN‏ 


ط 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الال الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
مث ۷ال : أوجد رہ( س ) فى أبسط صورة مبيناً المجال 


۲ 
کے 2 ن آفاے ا 
رہ( س ) ل ل + ل 
س - ٩‏ س - ٦س ٩۹+‏ 
الحح فل 
س - اس ۱١‏ س ا س۹ 
ر س ا ا XxX‏ ا 
_( س ١‏ )( س @)٣+‏ (س- ۲)(س۔؟) _ س۔؟ 
( س - ۳ )( س +") ١‏ 1 ( س - ° ) ۲ 


المجال = ح ۳۔٣١٠‏ 


کک ار ا چا ا کان ا ر کا ر کان کان کا کا کان کا ر کا چا کا کی ا ر کان کان ا ای ان یں اا کا ای ا ان کا ر کان کان کان کا کان کا ر کان کان کان کان کان ا کا ر کان کان کا کان کا کان کا کا کی کی ا ا ا کا کی ا 


ّ س 
مت ۸ال ۰ إذا کان : رہ, (سس )اک س ٣٢اک‏ > لہ ( س ) = 


س +° 4® 


بو + )بس + ١‏ 


اوجد : رہ (پٹل ) = رہ (س ) + رہ (س ) 
| 
_ ( و( س - ١‏ )_ ۔ یں ١‏ ) (سں +۲ ) 
( س ±+ ؟ )(سن +٨۸‏ ۲) ( س + ؟)( س ؟ ) 


حیث مجال رہ( س ) = ۔ ۱١۳-۰۲‏ ر 


رہ( س ) 


(س + ٣‏ )(سں )١‏ (س + ؟)( سے ) ا 
لہ( سں ) < رس + ۲ )(رش+ ۳) > (س-١)(س‏ بچ > = س+؟ 


بان اف اا ااا ا ن وف ا ن ناا ا په اف ن وان ۸ ۲ و و 


® 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات ( 30۸ () اعراو ا کک 


ا 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف اللالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


تمارين على قسمة الكسور 


١ [‏ ] أوجد المجال الذى يكون فيه لكل من الكسور الجبرية الاتية معكوس ضربى وأوجد 
هذا المعكوس فى أبسط صورة ٠:‏ 


(۱) دہ( س ) = س (۷) ہرس ) س سے 
° س - اس + 
(۲) رہ( س ) = i‏ ® (۸) رہ( س ) = س - ەس +1 
س ® س + س - ۱۰١‏ 
_ ۳ آ_ 6 ٦‏ 
(۳) دہ( س ) ے کے )٩(‏ دہ( س ) = ب 
)٤(‏ دہ( س ) = چچ 9 س ) = س - ٠‏ 
(°) رہ( س ) = س ٣+‏ (۱۱) تہ( س ) = س' - ۳ س +۲ 
ھ 
(1 دہ (س )= سا-٤‏ (۱۲) نہ ( )= س 
س _؟؛ 6© 


è>“ 1 0: o eT 
س س ا أوجد رہ ' (س ) فى أبسط صورة وعين مجاله‎  ) إذا کانت رہ( س‎ ]۲[ 


س ۷ 
ثم آوجد رہ ' (۱) › رہ ' (۲) إن آمکناذلك E‏ 
٤ ۰ ٤ 1 »‏ 
[۳] ذا کانت رہ(س ) = س _ ا اوجدارہ' (س ) فی أبسط صورة وعین 
س - ٩‏ س ١+‏ ل 


مجالھ ثم أوجد رہ ' )١(‏ › رہ ' (۲) إن أمكن ذلك 
ر ۲ 1 ۾ 
ا ا ا (س ) فى ابسط صورة وعين 
س - 


مجالھ ثم أوجد رہ ' (۱) › رہ ' (۲) إن أمکن ذلك 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات ٩(‏ ) اعراو ا کک 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
]٥[‏ آوجد رہ( س ) فی أبسط صورة مبيناً المجال 


س س 


س س- ۲ 
(۲) یہ( سں ) سج س 
_ س٣‏ . یں -! 
() برس ) = کچ + سے 
2 
س 
(*) )س ٠‏ س 
س س ® 
° = 
( )رس )- Zz‏ چ 
٩ _‏ س+٣‏ 
(1) دہ( س ) = کب + پد 
س 
۱ ۱ 
س 
r )۷(‏ ) س 7 TT‏ 
س س" + س 6 
۸ = ج 
(۸) رہ( س ) ا س - س - ۲ ® 
س ٥ہ‏ س ٣ا‏ سٴ ٤‏ 
۹ کے 
س ' + اس ۲ س - ۱ @ 
)۱١(‏ رہ( س ) = س +۲ شس +۱ 
J‏ 
(۱) نہ( س) - س" ۸ ١‏ س +؛ > 
س + س ` آس+ ١‏ 
س" ۸ ۲ ۲ 1 ® 
e NY‏ هھ 
1۳ = ج 
a‏ 
)۱٤(‏ دہ (س )= + اہ 
س - اس اس 


1+ س٥۳ رہ( س ) = (س +۲) + س‎ )٠١( 
1+ س‎ 


(۱) دہ (س) = (س۔۲) + کے 


س +۲ 
a‏ : 1 1 
منتړرک توجبه الرباضبات ( ۷۰( أعراد عاد ,92 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف اللالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


تمارين عامة على الوحدة 


: أختر الإجابة الصحيحة من بين الأقواس‎ ١ 


٤ ۳ 13 ۴ »‏ 
1 ) إداکان: سح ۰١‏ فان: ولل رده ۷ ج 
4 اس٦۰‏ س؟ کس ٣‏ 
د 
؟ ) المعكوس الجمعى للكسر ۳ هو ۰۰٩۰١‏ ۰ 
س / ۳ ۳ س س E‏ 


) مجال المکوس لھ ر ب يھ .. 
ی81 1{ < {1-<C<:. C < {ASC‏ [ 


> ۶ 
( گے ك لکل سس 3 ٠.٠٠٠١‏ 
ہس _ 
{f} {f} CC < {1}‏ [ 
e ©‏ 
ه ) أبسط صورة للمقدار : SN Ty‏ ع پټ جي QQ‏ » 
® 
| ۱ ¢ صفر ¢ ° > - ° |[ 
O 8‏ 
٦‏ ہہ (سس) = کچ - می = ا[ ۱ > صفر ا اس سپ | 


۷) مجال الدالة : د (س ) = سس - ؟ ٣‏ لهو ¢ ¢ N‏ 


۱١ س + ۲ س‎ 
{(T-ol Gi (EEF IG ¢ (CET Cc (TT 


۸ ) رہ( س ) = له معكوس ضربى فى المجال ٠ ٠٠٠‏ 
{CG 11-C]‏ « < 1<۰{ [ 


1 1 : a 
92 /عاو‎ ٠ مننړک توجبه الرباضبات (۷1) أعراد‎ 


ط 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 
٩‏ ) إذا کانت :د (س) = فان : مجال د (س) - ۵ 


سں 
س ۲ 


[| {T-} Co {TFC {Fc} Ge {<} —=C] 


» س ٣‏ 
١‏ ) المعكوس الضربى للكسر و 
آ سس٠‏ ہسں ٤ ٤‏ ہس + ٤‏ ہسں + ٤‏ [ 
س + ۲ س ٣‏ س + ۲ ہس _ ٣‏ 


یں ٤‏ 
Av‏ ہس ۲ { سس ۲ 
1 ۰ س + ؟ س + ؟ ؟ [ 
» : ڪا 
۲ ) دا کائت :د (س ) = فان ۽ د ( *) = OT‏ 
0 


۴ اذا کات r‏ 
ل اث ۰ ل Ss‏ “ر ٠‏ ل — ¢ ¢ * » 
ا . ( س ) + ÇV‏ ۰ ) ( 


[ ۷ 4 ۷ که ي ج [ 
@ ۶ 
> - فی کلاً مما یأتی أوجد رہ ( سر .فى أبسط صورة مع بيان ال#جال : 
؟ € 
٦‏ 
) رہ ( س ) بن ب ٩‏ س + J ۲٣‏ ® 
؟ س 
؟) دہ (س )= س اس 
) یہ( س ) = س _ ٥ں" e‏ 
س س 
؟) لہ (س) = س س 
ہس - س 
۲ ہس - )س ۸ 
0(۶ ہیں ہیں ٢٤س‏ 


ر | 
مننډک توجبه الرباضبات ( ؟۷) أعراو ا کک 8 


ا 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


سس ۱١‏ س + ٥ہ‏ 
| ) رہ( س ) = ط4 ا 
ہس + س - ؟ ہس + ۷س ٠١+‏ 
۷) رہ( س ) = ي r‏ 
سس ٩‏ ہس ۲٢‏ س ٣‏ 
٩‏ ۹ 
٤ — ۸‏ ا 
) یہ( س ) e‏ ين 
س ٣‏ چ - ؟ 
2 + ۳ س + ۲ 
٩‏ ) دە( س) = س ا س ٣اس‏ 
ہس - ۲ س ٤‏ س 
؟ 
CO ey SSS CGD E = ١ ٠»‏ 
) لہ( سس ) س - ۸س 4دا LS‏ 


۳ - فى كلا مما يأتى أوجد في أبسط صورة المعكواس إلضربى للكسور الآتية مع بيان المجال : 


> ۶ 
| ) رہ( س ) = س + ° 
د 
- 
a‏ > 
A‏ € 
۳ سل > > 
) رہ( س ) NJ.‏ 
® 
ع ۾ ٠١ء‏ »0 ٭ ٤ ٤‏ م e‏ 
٤‏ اوجد رہ (س ) فی ابسط صورة مبینا المجال فی کل مما یاتی : 
۱ س -۸ ق س ۲ 
cc o E =‏ 
) لہ ( سس ) ہیں _ ٣‏ یں ب یں ٤+‏ ہیں ٤+‏ ہیں 
5 ۴سس _ ٦‏ س + ٣‏ س +؟ 
؟) دہ( س ) = س 
ہیں _ ٤4‏ ہس + س 


)> س + ۱١۰‏ ہس ۸ س ۱١+‏ 
۳ ا ا 
ا س ٣‏ س ۰ س - ٥‏ 1 
منئړرک توجبه الرباضبات )¥۳( أعراد /عادل 1 1L‏ 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


` 


س ١‏ س - س 
۳ ؟ 
ہس - ۸ ہس + ج س + ٤‏ 
9 رہ( سس ) = ہں ‏ س س ا٤‏ یں 


ك ك 
٥‏ إدا کان مجال الداله د : د (س ) = res‏ سس + ` هو ۰ Lft — ÛC‏ 


> د )١(‏ =۲ اوجد قيمة كل هنا: لك › ‹ 


1 
» + ۳ 1 5 
٦‏ إداکان : د (س ) = د أؤجد : د (س) وعين مجاله 

ہس ا 7 


۱ 1 4 
> إدا كان د (س ) = ؟ افاإوجد يمه س 


A.‏ ر 
۷- إذا كان مجال الدالة د (ض )كا ار هويج - إ - ۲ { أوجد قيمة ل 


® س - ل 
> ھل د (سں ) لھا معکوس صربی ؟ 
» س i 4 e ٣ں e‏ ۴ 
e i‏ 


مبیناً مجال د ثم أوجد د ( ؟) ۰د( ۱م إن أمكن 


» س ٥ہیں ٦‏ ہس ؟ .® 8 
٩۹‏ إدا کان :د (س ) = ں_- 4+ ١آ E‏ اۆجد رد( س ) فی ابسط 


صورة › إذا کان : د (س ) = ٩‏ أوجد قيمة س 


< 


: » چ سر +٣‏ ) س ہں ٤‏ 


فما هى قيمة لى ؟ ثم أوجد مجال الكسر الذى يحقق ذلك 


ار ان ن ا کان ا ر کان ای کان کا ا ر کان چان ان کا کار کان ای ان کن کان کا ر کا کان کان کان کان کا ر کان کان ان کان کان کا ر کان کان کان کان کان کان ر کان کان کان کان کان کان ر کان کا کا کی کی کے ا ا ا کے کے کا 


, 1 1 
( ۷€ ) أعراد ٣‏ /عاد 192 
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ا 


. 
مزكرة الحم والأتخصاء الصف التالت الاأعرارک الفصل البراسى الكانى 


الوحدة الثالذ 
الاحضاء 


® 
)١(‏ العمليات على الأخذاث 


() الحدث المكمل 
(۳) الفرق بين حدثين 
)٤(‏ تمارين على الوحدة ھ 


| 
ل مننړک توجبه الرباضبات (۷۵) أعراد ٠‏ /عاو ب 9 1 


3" 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانی 


نعلم أن : 

التجربة العشوائية : 
هى تجربة يمكن معرفة جميع نواتجها الممكنة قبل إجرائها » ولكن لا يمكن تحديد 
الناتج الذى سيحدث فعلاً إلا بعد إجرانها 


هو مجموعة جميع النواتج الممكنة للتجربة العشوائية 
® 
أمثلة لتجارب عشوائية و فضاء العينة لكل 'منها و عدد عناصرها؛ 


و 


e 
oct <o إلقاء حجر نرد مرة واحد و ملا جه النقاط على اليو‎ 
العلوى‎ 


تکوين عدد مکون من الرقميڻ ۱ › AA) < ٣‏ 
نتيجة مباراة كرة قكم فوز ٬اتعادل‏ » خسارة 


أنواع الأحداث : 0 

* الحدث المستحيل : هو الحدث الذى لا يمكن وقوعه و يعبر عنه بالرمز © » ل ( ©) = صفر 
× الحدث المؤكد : هو الحدث الذى له كل النواتج الممكنة 0و يعبر عنه بالرمز ف » ل (ف ١=)‏ 
* الحدث الممكن : هو بعض النواتج الممكنة للتجراإة و يعبر عنه بالرمز مار 


ملاحظات .° 
* أى حدث ‏ د ف ٠.‏ و إحتمال حدوثه = كسراً أى أن : ٠‏ < ل( ١<‏ 
* يمكن كتابة الإحتمال فى صورة كسر إعتيادى أو كسر عشرى أو نسبة مئوية كما يلى : 
مؤكد الحدوث غالباً أحياناً نادراً مستحيل الحدوث 


lz 


۱ 


Z 00 /, No Z \۹0 


/ ۹ / (o 
| ا‎ 
0 أعراو‎ )۷١( مننرک توجبه الرباضبات‎ 


ا 


3" 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل الدراسی التانى 


احتمال وقوع الحدث 


الحدث مجموعة جزئية من فضاء العينة 

آنواع الاحداث 

)١(‏ الحدث الاولى ( البسيط) :- هو الحدث الذى يحتوى على عنصر واحد من ف 

(۲) الحدث المؤكد :- هو الحدث الذى يحتوى على جميع عناصر الفضاء (ف) 

(۳) الحدث المستحيل:- هو الحدي الذى لا یحتوی على أية عناصر ( المجموعة الخالية م ) 


© lL 
: إحتمال وقوع حدث ما | يعطى من القايون‎ 


روو عد غصرالسیتا پر سرا 
() = عدد عناصر فضاء العينة ٠‏ .دہ(ف) 


حيث : ل ( ١‏ ) إحتمال وقوع الحدث (0) »رہ ( ۲ ) عدد عناصر الحدث ( )٠‏ 
> رہ (ف) عدد عناصر فضاء العينة ف 


کک ار ا ن ا کان ا ر کا ا کا کی ار کا کار کی کک ار کان کی ا کی کی کا ر کان ا کا کا کا کا ر کار زان چا ںا ا کا چان ان کان کان کا ر کان کان ان کان کا کان کان کا کا کی کی کا کا ا ا کا کے ا 


مذاال : فى تجربة القاء حجر«صنرد مرة واحدة أكتب فضباء العينة ثم عين احتمال كلا من 


الاحداث الاتية هھ 
(۱) م = حدث ظهور عد آفردی (۳) ب س جدث ظهور عدد أولی 
(۳) ج = حدث ظهورا عددرفوداق › أولی )٤(‏ ء2 خڅذغاظهور عدد فردی أو أولی 
الد ل 
ف = 4۳.1۱11 <£1«<0 7( ف) = ٦‏ 
J : 4‏ 
 )۱(‏ = حدث ظهور عدد فردای =۱ ٣= (٠ ۲ ۰٥۰۳۲‏ 
۳ 1 
f7 (Ds‏ 
(۲) ب = حدث ظهور عدد أولى= ۲ ۳۰ ٥»‏ !؟ ل رہ( ب) = ۲ 
۳ 1 
Vv =)‏ = ۲ 
(۳) ج = حدث ظهور عدد فردی › أولی = ۳۲ ٥.‏ ! .ر ( ج )= !۲ 


١ ۲ Î 
= >= .لج‎ 


٤ = ) ۶ ( !؟‎ ٥)۳۰ ۲۰۱۲ ء = حدث ظهور عدد فردی أو أولى=‎ )٤( 
۲ ٤ 


ل )= =۳ 


ا | 
مننړک توجبه الرپاضبات (VV)‏ أعراد | /عاد 92 LL‏ 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
DD DD DD E DD ED O E E DE E E E DE E E E E‏ 
مث اال : سلة بها ٠١‏ بطاقات مرقمة من ١‏ الى ١‏ سحبت منها بطاقة واحدة عشوائيا 
أكتب فضاء العينة ثم عين كلا من أحتمال الاحداث الاتية 


(۱) ' حدث ظهور عدد زوجی ِ (۲) ب حدث ظهور عدد آولی ِ ٠‏ 
(۳) ج حدث ظهور عدد زوجی اولی )٤(‏ ء حدث ظهور عدد زوجی أو اولی 
المل 
ف = ۱1 )۲ )4)۳ )9 f10 e00 ٦‏ رہ ( ف ) = ١١‏ 
(۱) = حدث ظهور عدد زاواجی = ۲ ۱٤١١۱۲۰۱۰۰۸۰٦) ٤)‏ 
ê‏ ۷ 
ہ ( )=۷ o 2(J.‏ 
(۲) ب = حدث ظهور عدد أولی = IT ¢(110V coe cC Fx‏ 
1 ۲ 
E e‏ 7 7 
(۳) ج = حدث ظھوںعدد زوجی وأولۍ ا۲ 


)٤(‏ ء = حدث اھا ں چیه زوجی اد ابا 
NIFT<11¥< oc <I 010° CA NTF‏ 


٤ = ٣ = (£) « ۱۲ = )۶( رہ‎ 


ن ن کی ن کن ن LOK O CO KC TS EC CLUS OUI UICC IUD CC RL o o‏ 
مذ ٣ال‏ : سلة بھا ١۲كرة‏ بها ۸ كرات حفراء › ۷ کرات بیضاء کرات فراء فاذا 
سحبت كرة واحدة عشوائيا أوجداأحتمال أن»تكون الكرة المسلحوبة 
(۱) حمراء (۲) حمراءاآو صفراء (۳) لیس اصفراة 
الكل 6 
عدد الكرات الحمراء ‏ ۸ ۲١‏ 
احتما (“ ۱ ۱ س لے کے سے = 
ل ان تكون الكرة حمراء العدد الكلى CF‏ 
Ty‏ عدد الحمراء + عدد الصفراء 
احتمال ١‏ | اء ۱ او ا سے س 
ل أن تكون الكرة حمراء او صفراء العدد الكلى 


۱ ۴ ٠ 
احتمال أن تكون الكرة المسحوبة ليست صفراء 0 ا‎ 
. ل‎ 


E CS ES TK EAE i SE KE i E Ek rE Ei E SEEK EKS 
د‎ 5% ٠ . د‎ 
1L منکرک وجه الرباضبات )۷۸( أعراد ۲ /عاول ۹ ك‎ 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


مث٤‏ ال : صندوق به ٠١‏ بطاقة متماثلة مرقمة من ١‏ إلى ٠١‏ خلطت و سحبت بطاقة عشوائيا 
أوجد إحتمال الأحداث التالية : 
]١[‏ الحدث ( ) هو : عدد يقبل القسمة على > 
[؟] الحدث (ب) هو : عدد يقبل القسمة على ٣‏ 
[۳] الحدث (ح) هو : عد يقبل القسمة على > » و يقبل القسمة ۳ فى نفس الوقت 
۵ الححسل 
AD O‏ رہ ( ف ) = ٥١‏ 


> 
]١[‏ الحدث ( ۲ ) = 1 2 ۱۰۰۸٦۰ ٤4)‏ ¢ رہ (۲ ) = ٥‏ 
عدد عناصر الحدث ` رہ ( ۲ ) ج 
ل ( ۸ ) = عدد عناصر فضاء العبتة Sh‏ 9۰ / 
[۲] الحدث ربك ۶۹٠٦۳‏ ” ْ رہ (ب) = ۲ 
ل (ب) = عددعناصر الحدث ب _ _ "ou = f=.‏ / 
عدد عناصر فضاء العبنة 0 ۰ 
® 
[۳] الحدث (ح) = ؟ > لا (ج)=ا 
__ عدد عناصر الحدث ح رہ ( د ) ١‏ س 
ل (د) عدد عناصر فضتاء العبنة ١ TFI‏ و 


® 
® 


ر : | 
ل مننړک توجبه الرباضبات ( ۷۹ ) اعراو ا کک ط 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
العمليات على الأحداث 
حيث أن الأحداث هى مجموعات جزئية من فضاء العينة لذا فإن العمليات على الأحداث هى 
نفس العمليات على المجموعات مثل التقاطع و الإتحاد 
و بإعتبار أن فضاء العينة رف ) المجموعة الشاملة يمكن التعبير عن الأحداث 
و العمليات عليها بأشكال فن ,كما يلى : 
 @‏ . ® 
أاولا : التقاطع 3 
إذا كان : "» ب حدثين من فضاء العينة ( ف ) فان : 
تقاطع الحدثين ۰ ب و الذى يرمز له بالرمز ۲١‏ ب 


يعنى حدث وقوع " و ب معا 


و یکون : ل (۲ )ب ) = ا 


ملاحظة : 
يقال أن حدثاً ما قد وقع/إذا كان ناتج التجربة عنصراً من عناصر المجموعة 
التى تعبر عن هذا الحدث 
EE E E E oe A e e le le le le e e e ole oe al POPE e e E E EE E E E E E E E E E‏ ا ا ا ا ا ا ا ل ا 
مث اال : إذا کان ل (۲ ) = ٠.٤‏ پل( ) = ۰.۷ ءل ( ا پم ۰.۹ اأوجد ل (۲ہ ب) 
الد للل ® 
ل( ب)= ل (۱) + ل (ب) - ل ارج ) = ۰.٤‏ + ۰.۷ ا ۲ 
Dar rr kS OS SEES ED a OE KSC CUSICK SKS‏ 
مذ اال : صندوق به ٠١‏ بطاقة متمائلة مرقمة من إلى ٠١‏ خلطت و سجبت بطاقة عشوائياً 
أوجد إحتمال أن تكون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً : هھ 
]١[‏ يقبل القسمة على > [؟]يقبل القسمة على ٣‏ 
[۳] يقبل القسمة على ؟ و يقبل القسمة ٣‏ 
الل 
ف = ۳,11 1<0 <¥ (< £140۸ ¢ رہ ( ف ) = ٠١‏ 
]١[‏ بفرض أن الحدث () هو أن تكون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً يقبل القسمة على > 
. الحدث ( " ) = ؟ › £« 1٠۰ cA‏ ¢ رہ °٥ = ) P(‏ 


ہ ( ۶ ) 
<u 2 (PP) 4‏ = 8 س ا 
منئړرک وجبه الرباضبات ( ۸۰( اعرا u‏ گگگ LL‏ 


. 
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[۲] بفرض أن الحدث ( ب) هو أن تكون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً يقبل القسمة على ٣‏ 


الحدث (ب) = ۲۹۰٦٩۰۳۶‏ رہ (ب) = ٣‏ 
o (de‏ = 
[۳] إحتمال أن تكون البطاقة المسحوبة تحمل عدداً يقبل القسمة على > و يقبل القسمة ۳ 
= إحتمال وقوع ۲ و معا [ I=(oNDu < ) ١‏ 
tq CD = CNP)‏ 
ERS RIRHERSLERARESEREE N IG EL a‏ 


ثانياً : الإتحاد 
إذا كان : ٠"‏ ب حدثين من أفضاء العينة ( ف ) فإن : 
إتحاد الحدثين ۲ ب و الذى يرمز له بالرهز ‏ لا ب يعنى 
حدث وقوع ‏ أو ب أو كلاهما» أى حدث وقوع أكدهما على الا 
® 


لا ب 
و یکون : e = (UP) Û‏ 


NNN NNN GSN ao NEE NNN NNN 
مث ٣ال : إذا کان › ب حدثين مطل فثوکان ل( )= ۷.5 > ل(ب)=1..‎ 
) اأؤجد ل( ہں ب‎ ٠.۳ = ب)‎ ٣ ل(‎ > 
£ | 
= ۳ ل ب ) = ل ( ) + ل ( ب ) - ل ۸ ب)= ۰.,9 + ٦ہ د‎  ( ل‎ 
شاا ی و ی ا ی و ی ی ی ی ا او ای ی ااا ا ی ا ا 2> ای ا ا‎ 
ال : إذا كان " » ب حدثين من فضاء عينة التجزبة عشوائية ما و كان :ي‎ ٤ مث‎ 
ل( )= ,“› ل(ب)=؟,° › ل( 0ب )=".. أوجد :| ل الاب)‎ 
الد ل‎ 
(ب0P)Jd‎ - (ب)J+(P)J‎ = (بUP)‎ | 


ل ( لاب ) = +۹٤٢‏ له ۳ — © 


کا ار ا کا ا کان ا کا ر کان کا کا کا کن کا ر کان چا ان کا کا ر کان کان ان چان کان ای ر کان ا ان کان کان کان ر کان چان کان کان کان کا ر کان کان کان کان کان کا ر کان کا کان کان کا کان کا کا کی کی کا ا ا ا کی ا 


| 
منتړک توجبه الرباضبات (N۱‏ أعراد ٠‏ /عاو ب 9 1 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
مثه ال : من الشكل المقابل أحسب إحتمال : 
(P)d[1|‏ [؟] (ب) 
۸P) d [1]‏ ب( [] ل( 0اب) 
الل 
من الشکل نجد : رہ ( ف )= ۱۲ › ہہ( ٥=)‏ 
> لە(ب@)= ٦‏ 0› )7( 0ب )= ؟ ٤‏ 
=I “og Ff <DA‏ = 


[۳] ل( ب) = چ کا |] ل(۲لب) = 


| 
مإ 


1 E OO 
چ = چ = ج = ل( لاب)‎ - 
أی أن : ل ( "الا ب) = ل( ) +ل(ب) - ل(۸۲ب)‎ 


کک ار ا کان ا کان ا ر کا ر کان ا ا کی کی ا ر چا چا ا کا کا ر کان کان ا ا کان ا ر کا ا چان ان کان ا ر کا ای ا ا کن کان ر کان کان کان کا کا ا کا ر کان کا کا کان کان کا کا کا کی کی کا ا ا کی کی ا 


تدریب : e‏ 
من الشكل المقابل أوجد بم ۶ 
PP) [1]‏ 0ب( إ[؟ )0>( 
[۳] ل( ب ۲١‏ د) | ] 0( 0ب( > 
[*] ل( ١۶‏ د) [ 071( ب 0 د) 


/ 


RNN TNSAN TREE E E E KE IAIN NDENNNNNNNNNNRNNNNRNNNRRN NN N 
الاحداث المتنافيه ؛‎ 


* يقال أن الحدثين ٠‏ ب متنافيان إذا كان: ]ب = @ .۶ ف 

* و يقال لعدة أحداث أنها متنافية إذا كانت متنافية مثنى مثنى | ' ۴ 3 

* لاحظ من الشكل المقابل : إذا كان  :‏ » ب متنافيان فإن : CIO‏ 
س( _ صفد ے 

رر رو > صر 


* لاحظ من الشكل المقابل : إذا كان : ۲ › ب متنافيان فإن : 
ل ( لاب ) = ل( P)+ل(بپ)‏ - لڵ(0(Pب)‏ 
= ل () + ل (ب) - صفر 


ل( اب) = ل( )+ ل(ب) 
منئړرک وجبه الرباضبات (NT)‏ أعراد ٣‏ /عار 195 LL‏ 
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ملا : 


* إذا کان : † < ب فإن : : 
> ب=P‏ .» ويكون: ل( 0ب )=ل() ر 
)> لاب = ب . ویكکون : ل( لاب ) =ل( ب) 
RNN ee‏ 


مث ال : إذا كان ' » ب حدثان تنافيان › ل (۲ ) = ٠.9‏ ۰ل ( ب ) = ٠.۳‏ أوجد 
ل)}?uب(‏ 4 
کي ل 
| » ب حدثان متنافیان فان ل ( ۳4 ب ) = صفر 
.ل( ل ب)=ل() + ل .+= 


ا کا کن کن کا کا ر کا ر کان کان ا کان کا کا ر کان کا کان کا کا ر کا کان ان کان کی ا ر ار ار کان ا کا کا کان ا چا کا کا کا ر کان کان کا کا کان کا کان کا کا کا کا کا کا کا کی کی کے ا ا 


مث۷ ال : إذا کان ۲ » ب جدثين من ف ٠‏ ل( )جه ؛ ل( "لب )= - 


أوجد ل( ب ) إذلآکان : ]١[‏ ۰ ب حثثين متنافيين [؟] ' د ب 
ال ككك 
[١]‏ » ب حدثين متذافيين ® 
ل( 0ب) كل( )ل( ب) 
۳ ۳ 
۰ 3 7 ا + ل(ب) ر 
i __ ١ WH ۳‏ 
ل (ب) = TT ENE‏ 
[؟] “* ۶ دب ® 
۲ 


ل ( لب )=ل( ب) 4E <(v)J e‏ 
ف افق او افق و ان ن ا 0 ا و ا ا و ف خا ا نف و نف ا ۹ کے ٠‏ ا ن ن ن 
مثف ۸ال : إذا كان ٠‏ » ب حدثين من ف حيث | ?دب ١›ءل(|)=9.‏ 
وأحتمال وقوع ب فقط = ٠.۳‏ أوجد أحتمال عدم وقوع ې 
الل 
دب ل ( 8 0 ب) = ل () = ۰.٥‏ 
ل( بپ م ) = ۳.. ل(ب) ل ( ۸ب )= ۳.. 
ل(ب) - ۰,9 = ۳ه 0 ل(ب) = ۰,۳ + ,۰= ۸ے 


أحتمال عدم وقوع ب . ل( ب/) = ١‏ ل (ب) = ۰.۸-۱١‏ = ال 
٤ om‏ 1 
منندک توجبه الرپاضبات (AF)‏ أعراد 8 گگگ 
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مذ۹ ال :حدثان متنافيان وأحتمال وقوع أحدهما ضعف أحتمال وقوع الاخر وأحتمال وقوع 
واحد فيهما على الاقل ٠.٦‏ أوجد أحتمال وقوع كلا منهما . 
اه ل 
ل (س م ص) = صفر › ل(س) دك › ل(ص) = ۲ك 


ل ( س ںا ص) = ٦ے‏ . ل(س) + ل(ص) = ٠.1‏ 
ك + ۲ ك = ٠.١‏ ۳ اه ب كا 

® 
0 ل (س) — ۰.۲ 2 ل( ص)= ٤‏ 


کن ار کا کا ا کان ا رک ر کان کان کا کی کن کا ر کان چا ان کا کا ر کان کان ا ا کی ا ر اا ا کان چا کان کا ر کان کا کان کان کان کا ر کان ان کان کان کان کا ر کا کا کان کان کا کان کا کا کی کی کا ا ا کا ی ا 


مث ١‏ ١ال‏ :إذا کان س › ص حدثین من ف بحیشال(ش) = ۰.٥‏ ۰ ل(س ںا ص) = ٠.۸‏ › 
اوجد ل(ص) التیټحفق ان ® 
(۱) س ۰ ط منئاهیان (۲) س د ص (۳) ل (س ٣‏ ص)= ٠.۳‏ 
ال 7ل 


(۱) س › ص متنافیان ‏ .. ل(س ہ ص) ک صفر 
ل( س ں ص) = €۸ ۰ لس) + لرا ی 
.۰ + ل(ص) = ۰.۸ ۰ ل(ص)=۳. ۰ 
(۲) س د ص ل( س ص) = ل(س) 
ل( س ہہ ص) = ل(ص) = e 9.۸۰١‏ 
(۳) ۰ ل(س ہم ص)= ۰.۳ ۰ لس ں _ ص) = ۸.. 3 
ل(س) + ل(ص) - ل( س ہ ص) = هھ 

٥‏ + ل(ص) - ۰,۳ = ۰,۸ ل (صض) = ۰,۸ +۰۳ ۰,٥‏ = ار 
DDD DO DOD O O O O o‏ 
مذا١‏ ١ال‏ : يتسابق ثلاث طلاب ‏ » ب › ج فى مسابقة للسباحة فإذا كان احتمال فوز )٠(‏ 
یساوی احتمال فوز ( ب ) واحتمال فوز ( ج ) یساوی نصف أحتمال فوز ( ) 

أوجد احتمال فوز ب أو ج علما بأن واحد فقط سوف يفوز بالمسابقة. 


الحلل 
ا | 
ر مننړک توجبه الرپاضبات (N4)‏ أعراد | /عاد 192 LL‏ 


. مزكرة الحم والأحصاء الصف التالت الأعرارک الفصل الدراسى التانى 
ل() = ۲س »› ل(ب) = ۲س » ل(ج) = س ف =[ )بج 

ل( )+ ل( ب) + ل( ج )=| 

1س + ۲س + س = ۱ هس 
»)=1 › لب1 › لج)= 
لب ںا ج) = ل(ب) چل(ج) = 1 + 1= ^ 


۵ 
EL EC E E LA USCC OT KC EL ICU 


ojl~ || 


چ ® » 0 »| » 
مت ١ال‏ :يتسابق ثلاث طلاب > ب »رج فى مسابقه للسباحه هادا کان احتمال فوز( ) 
یساوی ضعف احتمال فوز ( ب ) واحتمال فون( ج ) یساوی نصف آاحتمال فوز ( ب ) 
أوجد احتمال فوز ( ) أو ج علطا بان إاحد فقط سوف يفوز بالمسابقة. 


اد ھل 
ل( ) = ٤س‏ ۰ ل( پچ) = ۲س ول(ج+) = س ف =" »ب ج) 
ل )+ ل( ب) + ل( ج )= ا 
۶ س + ۲س + س = ١‏ اس ٠=‏ س =+ 
٣ل ٤=)‏ ل لج 
ل( ۱ں ج) = ل( )۳ ل (جت) = کے + ت 


فا و قفن ینن نی ن ن ایی ی ی ییا ها ف ییون انی نف ین نن یی ی و 
مثذ٣‏ ١ال‏ : سلة بها ٠١‏ بطاقة مرقمة مق الى ۰ سحبت بعوا اچ غشوائيا أوجد فضاء 
العينة ثم عين احتمال كلا من الاحداث الاتية 

١ )١(‏ = حدث ظهور عدد يقبل القبىمةعلى ه 


(۲) ب = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على.٤‏ هھ 
(۳) ج = حدث ظهور عدد يقبل القسمة عل > › ه ® 
)٤(‏ ء = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على > أو ه 
الح سل 
ف = ۳۰۲۰۱ E‏ 


١ )١(‏ = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على ه 
STs c 0< < 10<(01:,<01=}‏ .ل( ) = ا 
© 

(۲) ب = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على > 


STACY 1۰011010۸ 41 =‏ ۰ ل(ج) = 
e‏ 1 | 
مندرک وجبه الرپاضبات )۸۵( اعډاو کک 13 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 
(۳) ج = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على ؛ › ٠‏ معا 
ج=إ۲۰) ل (ج) حي 
)٤(‏ ء = حدث ظهور عدد يقبل القسمة على > أو ه 
Tec Yoec< 10c cO TAYE Tc ITNT oN EY Fg‏ 


1 __ ا‎ 
= (J. 


CA OO O O O ALLO 
طالب يلعبون كرة القدم › ۰ طالب يلعبون‎ ١ طالیټڈ متهم‎ ٥۲ فصل دراسی به‎ : لا١‎ ٤ثم‎ 
كرة السلة۸ طلاب يلعبون اللعبتين معاافاذا أختير طالب واحد عشوائيا أوجد أحتمال أن يكون‎ 

الطالب المختار 
)١(‏ ممن يلعبون كرة القدم = 
© 
(۲) ممن يغبن كرة السلة ا 
(۳) ممن يلعبون القدم فقط = بى 


)٥(‏ ممن لا يلعبون القدم = چچ 
)١(‏ ممن يلعبون أحد اللعبتين على الاقل= ”د ۱ 
(۷) ممن يلعبون اللعبتين معا = 
(۸) ممن يلعبون أحد اللعبتين فقط = e‏ 
)٩(‏ ممن يلعبون أحدى اللعبتين على الاكثر خد 3 
)٠١(‏ ممن لا يلعبون السلة = هھ 


= ممن لا يلعبون ايا من اللعبتين‎ )١١( 
Cri EK EEK CSCS SECC KESKE KL CSCC Sk O kr 


تدریب : فصل دراسى به ۸ طالب نجح منهم ۰ طالب فی التاریخ ۰ طالب فی 
الفلسفة ۷ طلاب فى المادتين معا فإذا أختير طالب واحد عشوائيا من هذا الفصل أوجد احتمال 
ان يكون الطالب المختار 


ِ_ _ ناجحا فى أحد المادتين فقط‎ )٦( ناجحا فى التاريخ‎ )١( 
ناجحا كى الفلسفه (۷) ناجحا فى احد المادتين على الاكثر‎ )۲( 
ناجحافى المادتين معا (۸) راسبا فی التاریخ‎ )۳( 
19 د‎ 7 N۳7 - راضا‎ ۱ : . 
کے‎ a منړک توجبه الرباضبات (۸7() اعدا‎ 
1" ا‎ 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


)٤(‏ ناجحا فى أحد المادتين على الاقل (۹) راسبا فى الفلسفة 
)٥(‏ ناجحا فى التاريخ فقط )۱١(‏ راسبا فى المادتين معا 


OE CK LIE LEE EEC ICSE ECE EC KE E KSC CECE ICE ELEK ICCC ESE ECOG SEKS cE Ck 
مثذه اال ۰ صمم حجر نرد بحیث یکون أحتمال ظهور أى عدد یکون متناسبا مع هذا العدد‎ 
أوجد أحتمال ظهور عدد فردى‎ 
الل‎ 
٦ 9) 4)۳) ۲) ۱1 = ف‎ 
س‎ = (۳) SY = (۳) › س‎ = (۱) 


ل(٤)‏ = ٤س‏ › ل(°)=ەس “ا(7 ) = ٦س‏ 


.۰ س + اس + اس + ٤س‏ + ۹س + ٦س‏ = ۱ ۲1س = ۱ و 
۱ ۲ ۳ 
ل() v7‏ ل(۳) س ۳ 7 
ل(٤)‏ = ل() = “ © ل(1) = 
۲١ ۲١ ۲١‏ 
SH a‏ 
۹ 
mp = (OFT )J + (J =‏ 2 


A rS OT 
مث اال ؛ صمم حجر نرد بحیث أحتقال ظهور أى عدد فردای صعفك أحتمال ظهور أى‎ 
عدد زوجی أوجد أحتمال ظهوز عدد أولى ڃ‎ 
ن‎ 
0 7 

ف = ۱1 )۲ )۳ )11)04 

ل(۲) = ل(٤)‏ = ل(1) = س > ل( = ل(۳) = ل(9) <4 س 

ل1( + ل( + ل( + ل(6) + ل( ل( = e‏ 

س + س + ۲ س + س + ۲ س + س = ۱ 

١ 


۹ر ) = a ١‏ 
س س ۹ 


)= ل( =ل(1) = ± › ل(0) =ل(۳) = ل( )= 1 
أحتمال ظهور عدد أولى ۲ ۳۰ ٥».‏ 
= ل( )+ ل( )+ ل( )=2 +2 +1 = 


ا | 
مننړګ توجبه الرباضبات CNV)‏ أعراد | /عاد ,92 


ہ | ھے 


ا 


ط 


د 


ا 
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تمارين 


ل ۱ ۱ 
[۱] !ذا کان ۰ ب حدثين من ف › ل( ۲ ) = ج ؛ ل( لاب)= س 
أوجد ل( ب ) إذا كان : ٠ ۲ )١(‏ ب حدثين متنافيين )٩(‏ د بپ 


.,٤ =) !ذا کان ۲ » ب حدثین من قبل( ۲) = ۰,1 » ل( ب ) = ۰,۷ ۰ ل( 0 ب‎ ]٩[ 
أوجد إحتمال وقوع احداالخدثين على الأقل‎ 

۳] إذا کان ۲ » ب حدثین من ف › ل( ) = ‡ › ل(ب) = چ ۰ ل( لاب) =+ 
أوجد إحتمال وقوع الحدثين معا 

@p 

]٤[‏ إذا کان » ب حذثين من ف › ل( ۲) = اج اول( ب ) = + أوجد ل( لا ب ) فى 

الحالات التالية : (0-)١(‏ ۸۲ ب) = تى )٩(‏ ۰۲ ب حدثین متنافيين 
هھ e‏ 
[] إذا کان ۲ » ب حدثین من فا“ ل( )= ۰,۳ ۰ ل( ب ) = ,۰ال( ل ب) = ۰,۷ 
أوجد ل( ۸ ب) ۵ 


[1] لوحة دوارة مقسمة إلى ۷ أقسامآمتسناؤيلة مدون عليها الأرأقام هن ١‏ إل ۷ › إذا كان ٠‏ 
المؤشر عند عدد يقبل القسمة على > e‏ 

6 ۶ 

اوجد : ل( 0 ب) › ل( 0° د) (› ل(ب /د) 


[۷] ألقى حجر نرد منتظم مرة واحدة و كان ' هو حدث ظهور عدد زوجى على الوجه الظاهر 
> ب هو حدث ظهور عدد آكبر من ۳ على الوجه الظاهر أوجد ل( لا ب) 


[۸] يصوب لاعبان ‏ » ب فى وقت واحد نحو هدف ما فإذا كان إحتمال أن يصيب اللاعب ٠‏ 
الهدف هو ے > إحتمال أن يصيب اللاعب ب الهدف هو + ٠‏ إحتمال أن يصيب اللاعبان 
الهدف معا هو 2 أوجد إحتمال أن إصابة الهدف من أحد اللاعبين على الأقل 


ا | 
مننړک توجبه الرپاضبات CNN)‏ أعراد | /عاد 92 


مزكرة الحم والأحصاء الصة_ القالت الأعرارک الفصل الرراسی الكانى 
[۹] فصل دراسى به ٠١‏ طالبا نجح منهم ۷ طالبا فى إمتحان العلوم » . ؟ طالبا فى إمتحان 


الرياضيات ٠»‏ طلاب منهم فى الامتحانين معا أختير طالب منهم عشوائيا أوجد إحتمال أن يكون 
الطالب المختار: )١(‏ ناجحا فى العلوم (؟) ناجحا فى الرياضيات (۳) ناجحا فی 


كلا الامتحانين 


]٠١[‏ أشترك ثلاثة لاعبین ۲ ٠ال‏ » ج فى إحدى السباقات فإذا كان إحتمال فوز ۲ - ل 
إحتمال فوز ب › إحتمال فوز ۲ حر ۽ إختمال فوز ج اأوجد إحتمال فوز ‏ أو ج علما بأن واحد 
فقط هو الفائز > 


]١١[‏ أشترك ثلاثة لاعبين | › ب › ج فى إحدى السباقات فإذا كان إحتمال فوز ( = ضعف 
إحتمال فوز ب › إحتمال فوز ب = ا إحتمال فوز ج أوجد إحتمال فورب أو ج علما بأن واحد 
فقط هو الفائز e>‏ 


o ef cC ¢ صمم حجر نرد بحيث إعنة إلقائه يكون إحتمال ظهؤر كل من الأعداد‎ ۱٩|] 
أوجد إحتمال ظهور‎ ١ متساو » إحتمال ظهور العدد يلاوی ثلاثة أمثال إحتمال ظهور العدد‎ 
عدد زوجی‎ 


٠ ® .. ¥‏ 
]١۳[‏ سحبت بطاقه من بين ٠١‏ بطاقه مرقهه من ١‏ إلي ١‏ اوجد إحتمال أن تكون البطاقه 
المسحوبة تحمل عدداً : )١(‏ يقبل القستمة عل ۲ (؟) يقبل,القشمة علي ه 
)۳( يقبل القسمة علي ٠‏ و يقبل القسمة على ه 


® يقبل القسمة علي " أو يقبل القسمة على ه‎ (٤( 
® 


]١٤[‏ سحبت بطاقة من بين ١‏ بطاقة مرقمة من ١‏ إلي ١‏ اوجد إحتمال أن تكون البطاقة 
المسحوبة تحمل عدداً ؛ )١(‏ زوجيا ويقبل القسمة علي ه 
(۲) يقبل القسمة علي ۳ أو ه 


کن انر کا کا ا کان ا ر کا ر کان کان ا کان کان کا ر کان چا ان کا کا ر کان کان چا چان کان ا ر کا اا ان کان کان کان ر کان ان ان کان کان کان ر کان ان کا کان کا کا ر کان کا کان کان کی کا کا کا کی کی کا ا ا کا کی ا 


ر : | 
مننړک توجبه الرباضبات ( )۸٩‏ اعرا ا کک 8 


ا 


. 
مذكرة الحم والأتخصاء الصف الالت الأعرارک الفصل البراسی التانی 


الحدث المكمل و الفرق بين حدثين 


الحدث المكمل ف 
]١[‏ فى الشكل المقابل : 
إذا كانت ف المجموعة الشاملة »> "< ف فإن: 
مكملة المجموعة ا" هى ١أ‏ 
و یکون :۲ 0 2۴ > PU‏ ف 


: فمثلاً‎ 
SNcfco ÇIY P< ٦٠)5۳) ۲ ۰ ۱ = إذا كانت : ف‎ 
/ » 
)9١ ۲ = " : فان‎ 
a 1 


® 
الحدث المكمل للحدث ٠‏ هى ٥‏ و هو حدث عدم وقوع ‏ 
أى أن : إذا كان ۲ د فاقالَ : "_هو الحدث المكل للحدث ء٠‏ 


و يلاحظ أن : الحث و الحث المكمل که حدثان متنافان 
ویکون : (PP) 9 (PP) < (PU = (PJ‏ 


ار ا کت چ کان ا ر ر کا کان کا کی کن کا ر کان چا ا کا ا رکا کا ا ای کی ار اا کا کان چان ای اکان کان کا کی کن کا ر کان ان کا کا کا کا ر کان ا اب کک کان کان کا کی کی کک کی ا کا کا 


مثذاال ٠‏ إذا کان ' » ب حدثين من ف › ل( | )ك ,. « ل( ب ) = یی 
أوجد : ل)( ل( ب ') . 
الد لل 


١‏ لوه = اوه 


ل( ) = ۱- ل(م) 
ل( ب ) = ١‏ - ل(ب) 


ار ا ن ا کن ا رک ر کان کان کان کن کان کا ر کان چان ا کا کا ر کان کان چان ان کان کا ر کان خا کان کان کان کا ر کان کان ان کان کان کان ر کان ان کان کان کان کا ر کان کا کا کان کا کان کا کا کی کی کے ا ا کا ا 


کک | 
مننړک توجبه الرباضبات ( )٩۰‏ أعراو ا کک 


| ٤ه‏ = لإ 


ط 


ا 


. مذكرة الحم والأحصاء الصف التالت الأعرادک الفصل البراسى الان 
الفرق بين حدئين 
[؟] فى الشكل المقابل : 


اذا كانت ف المجموعة الشاملة ¢ : »> ب (_ ف 


فان : الجزء المظلل يرمز له بالرمز " ' - ب " ( و يقرأ " فرق ب ) 


إذا كانت : ف = إ۲ ۲ ۳ ٥ ٤‏ ٦!؟‏ 


1 0<4 ¢ Iq fc. ٣ 1= P< 
=) فان : ب = إ۳ و يكون :ل (۲-ب‎ 
: الفرق بين حدثين‎ 
إذا کان ' › ب حدثين اهن ف فان : ' ف‎ 
فقط‎ ٠ هو حدث وقوع ۲ وعدم وقوع ب أى حدث وقوع‎ 


لاحظ أن : ( "-ب )ل( 0۶ بم#= ` 3 
® 


و بالتالی یکون : ل ( ب ) ل ( 0۸۲ ب) =لٍ() 
أى أن : (qNP)J (۲ )05( ب-—P (Û‏ 


KNN 
¢ 2 va ¢ ٠,1 = ) مث ال : إذا كان ۲ » ب حدثين من(ف إل("‎ 
)١ - اوجد ل۴“ چپ ل (ب‎ ۰,٤ =) ل( ۸۲ ب‎ 
® SE 


ل( "ب )=ل( P‏ )- ل( 0P‏ ب) = 1و - ٤و‏ = 
ل( ب" ) = ل( ب )- ل( 0° پ) = لوه - = ر 
مث ال : إذا کان ' › ب حدثين من ف › ل( | ) = ٠,۷‏ ¢ ( ۶ -ب) = اوه 
أوجد : ل ۸١  (‏ ب ) 
الد فل 
(oNP)Jd -(P )Jل=( ټq-—P (Û‏ 
ا و — P)d‏ 0ب( 


٤ = س و‎ ۷ = ) ب١‎ 3P6 
1 منئړرک وجبه الرباضبات (۹۱) أعراد /عادل‎ 


ط 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 
مث ٤‏ ال : فصل دراسی به ۰ طالبا منهم ٥‏ طالبا يمارسون النشاط الرياضى ؛ ۲ ٩‏ طالبا 


يمارسون النشاط الفنى › ٠١‏ يمارسون النشاطين معا اختير منهم طالب عشوائيا مثل ذلك 
بشكل فن ثم أوجد إحتمال أن يكون الطالب المختار 
]١[‏ يمارس النشاط الرياضى فقط 

[؟] لا يمارس النشاط الفنى 

۲۱ لا یمارس النشاطن معاً 

© يمارس كلا النشاطين‎ ]٤[ 


[*] لا یمارس أی نشاط 3 


الحشل 
من الشكل المقابل : 

أ » »  «‏ + » 5 ۰ ۱ 
]١[‏ إحتمال أن يكون الطالب المختار ايارس النشاط الرياضى فقط = ج 
[؟] إحتمال أن يكونالظالب المختار لا بارش النشاط الفنى = 


+ » «ھ م »» ۴ ١‏ - 
[۳] إحتمال أن يكون الطالب المختار لا يماررس النشاطين معا= _ = 
[٤1‏ إحتمال أن يكون الظالب المختار يمارس كلا الأشاطين = ٠١‏ 8 


[*] إحتمال أن يكون الطالب المختار لا يمارس أى نشاط م ۳ 


ا کک ا از کا ا ان کا کا ا ر کان ان کان ا کا ا کا کان کی کا از ا ا ان کی ا ار ا ان کا کی کا کان کان چان کان کا کا کا ان چان ای ن ات ا کا کا ا ان کا کے ا کی کی کی ی ا ا 
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۱ e 
اعړاو ا کک طط‎ ٤ 4 ) مندړک دوجبږه الرباضبات‎ 


ا 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الثانى 


تمارين 
( ۱ ) أکمل ما یلی : 
[1] إذا کان : ۰ ب حدثان متنافيان فإن : ل (0۲])ب) = ٠٠٠١‏ 


[؟] إذا كان : إحتمال وقوع الحدث م هو ٠١‏ / فإن : إحتمال عدم وقوعه= ٠...‏ 


[۳] إذا کان (3J = (Pd:‏ 7 
]٤[‏ إذاكان : ۲ دب فإن :ل( 0ب )= ٠.٠٠‏ 
]٥[‏ إذا کان : ۰۲ ب حدثان متنافیان »او کان : ل( ۲ ) = ۰ ل( لاب) = 
فان :ل ( ب) = ۰.٠۰‏ 
]٦[‏ إذا كان : ' › بحدثين من ف › وكان ل( ۲ ) = ۸ه › 
ل ( "ب )= ۰,۳ فان :ل ( 0۲ب )= ٠.۰۰۰‏ 
( ۲ ) اذا کان ۲ء ب حدثین من فيلا( ۲ ) = ۷ر۰ گل (پ) = ۰,4 ۰ ل( 0۲ ب) = ۳ر 
أوجد : ل( ب ) إل (۲-ب) 
( ۳ ) إذا کان ۲ ب حدثین من فاء ل ( )=7 › ل( ب )2 
أوجد: ل( ) › ل(ملاب) › ل( -ب) 2 
(4P) < (=o)‏ 
٤ (‏ ) إذا کان ۲ › ب حدثین من ف › ل( ۲ ) = ۰٠,۷4‏ ل( ب ) = ۰,۸ ,= 1 
أوجدل() › ل( لاب) › ل( لاب) › ل(-ب) 


)٩ (‏ إذا کان ۲ › ب حدثین من ف › ل( ۲ /) = ۰,۸ ءل( ب) = ۰,۷ ل( 0 = ٠,1‏ 
أوجد ]١[‏ إحتمال عدم وقوع الحدثين معا 
[؟] إحتمال وقوع الحدث ‏ فقط 


[۳] إحتمال وقوع أحد الحدثين على الأقل 


ر مننړک توجبه الرباضبات ( ۹۳( e‏ ا 


> ل( ب)=- 


مزكرة الحم والأحصاء الصف القالت الأعرارک الفصل البراسی الئان 

٠١ › منهم يجيدون اللغة الإنجليزية‎ ١ شخصاً لشغل إحدى الوظائف فوجد أن‎ ٠٠١ تقدم‎ )  ( 
منهم يجيدون اللغتين معا أختير شخص منهم‎ ٠١ › منهم يجيدون اللغة الفرنسية‎ 
: عشوائيا مثل ذلك بشكل فن ثم أوجد إحتمال أن يكون هذا الشخص‎ 
يجيد الإنجليزية فقط‎ ]١[ 
[؟] لا يجيد الفرنسية‎ 
يجيد إحدى اللغتين على الأقل‎ ]۳[ 

( ۷ ) فى دراسة إحصائية لمشاهدة(أحد البرامج الثقافية فى التلفاز وجد أن إحتمال أن يشاهد 

زوج وزوجته معاً البرنامج ها ٠,١‏ › إحتمال أن يشاهد الزوج البرنامج هو ٠,٤١‏ › 
إحتمال أن تشاهد الزوجة البرنمج هو,٠, ٠‏ مثل ذلك بشكل فن ثم أوجد إحتمال أن : 
]١[‏ تشاهد الزوجة فقط البرنامج 
[؟] لا يشاهد الزوج البرنامج 


[۳] کلاهما يشاهدان البرنامج هھ 


( ۸ ) کیس يحتوى على ١اكرات‏ بيضاء مرقمة من إلى ۸ › ٦‏ كرات حمراء مرقمة من ۹ 
إلى ٠١‏ سحبت كرة عشوائيا منه أوجد إحتماليأن تكون الكرة المسحوبة : 
]١[‏ بيضاء أو تحمل رقمافزديا ® 
[۲] حمراء و تحمل رقماً زوجياً 


٩ (‏ ) أشترك ٠٠‏ شاباً فى احد مراكز|الشباب فى الأنشطة الرياضية منهم ۳٣‏ شاباً فى فريق 
كرة القدم › ۷> شاباً فى فريق كرةاالسلة › ٠١‏ شاباً فر الف ن .ها > آختير شاب 
من هذا المركز عشوائياً مثل ذلك بشكل فن ثم أوجد إحتمال أن يكوان الشاب المختار : 
]١[‏ مشترك فى فريق كرة القدم فقط 3 
[؟] مشترك فى فريق واحد على الأقل من الفزيقين 
[۳] غير مشترك فى أى من الفرق السابقة 


ا 


1 ب‎ a 
ط‎ e اعړاو‎ (۹٤ ( مننډک توجبه الرباضبات‎ 


